MATEMATUERA 1

1. KomokBujyMm, HoBemOap 2010 - I'pyma A

Ilparan Hopuh

1. Heka je

M:{[_(;a 8};(16[&}.

Ucnuratn na au je (M, ) rpyna.
Peweme:

. . . 0
1. Onepauuja mHoxera maTpuya je 3atBopeHa y ckyny M. Axo je M, = {—(;a 0

M,p,. Kako ab € R 3a a,b € R, To My, € M.

, Tana je My -M, =

2. Onepayunja je y ckyny M komytatusHa jep je ab = ba.
3. Onepayuja je acoynjaTeHa jep aCOIUjATUBHOCT 3a MHOMKEH€ MATPUIIA BAXKU Y OTIITEM CIIYyUajy.

4. ¥ ckyny M noctoju HeyTpanuu enement. N3 ycaosa My, = M, cnemu ab = a, onsocao b =1, na
je marpuna M; € M mecuu meytpas. OHa je U JeBU HeyTpall jep BaskU KOMYTATUBHOCT.
Ilakie, jemuauynu enement y ckyny M je marpuna M.

5. 3a My He noctoju nHBepsHu enemeHT jep jemuaumua -z = 1 Hema pemema y R.

Ha ocuoBy (1)-(5) cnemn na crpykrypa (M, ) Hnuje rpyma.

1 -1 2 1
-1 7 =5
2. Uspauynatu merepmubanty D = 11 g 1]

3 =3 0 a

3a KOje BpPeIHOCTHU mapamMeTrpa

je D <07
Pewewe: JlomaBameM apyre KOJOHE TPBOj MOOUjaMoO

0 -1 2 1

-1 2 1 -1 2 0
D:(l) _11 ja j:- 1 —a —-1l=—|0 2-a 0 |=—(a—2)(a—3).
-3 0 a -3 0 a—3

0 -3 0 a

IIpema Tome, D <0 3a a <2 wium a > 3.

3. Y 3aBuUCHOCTE OJ peasHOr MapaMerpa (¢ PENUTU CUCTEM

r + 2y - z = 0
—2r + 2y — z = 0
2 + 4y + a-z 0
-r - y + z = 0.

Pewewe: V3 npBe u yeTBpTe jenmnaumbe ciaemu y = 0. Tana u3 npBe jeqnaumue nMamMo z = T,
a u3 apyre z = —2x. IIpeMa ToMe, jeWHO pememe OBOI XOMOTEHOT CUCTEMA j€ TPUBUJATHO (U
He 3aBUCH OX ().

4. Ilare cy rauke A(2,«,2), B(1,1,3), C(3,4,3) u D(1,2,5).



. g
1. 3a koje BpemHocTn mapamerpa « Baxu |AB| = /37

2. 3a BpemHOCTH mapamerpa « m3 1. nposepuru ma ju ¢y tauke A, B, C u D xommiaanapae
— _— —

u ako jecy uspasutu Bekrop AD nperko AB u AC, a y cympoTHOM M3pauyHATU 3alPEMUHY
nupavuge ABCD.

Pewewe: 1. Kako je AB = (—1,1—a,1), to je |[AB|> =12+ (1 —a)? + 1% = 3 + o — 2a.
—
IIpema Tome, |AB| = /3 3a o — 2a = 0, omaocHO 3a o € {0,2}.

BN -1 1 1
2. Baa=0je [AB,AC,AD] = |1 4 1| = —8. Ilpema ToMe, mare Tayke Cy HEKOMILIAa-
-1 2 3
napue, a 3anpemuna mupamune ABCD je V =8/6 = 4/3.
-1 -1 1
—_— — ——
B3a a=2je [AB,AC,AD] = | 1 2 1| = 0. IIpema ToMe, maTe Tauyke Cy KOMIIaHADHE.
-1 0 3

— — —

Axo je AD = AAB + pAC, tama u3s jemmarkoctu (—1,0,3) = A(—1,—1,1) + u(1,2,1) mobujamo
— —
A=2wupu=1. Harne, AD =2AB + AC.

5. ¥ mpoctopy cy mare tauke @), R, S u T, kao u npasa p:

20 +y+2—6 =0

Q(37_15_3)’ R(_27_170)’ 5(1527_3)’ T(27O7 _2)7 p:
r—y+2z =0.

1. Onpenuru jennauyuny paBHu T Koja caapsku tadke R, S u T, BeKTOp HOpMAaJe 7., KaO U
koopmuHate Heke Tauke M e (M # R, M # S, M #T).
2. OppenmTy BeKTOp TpaBIlla ¥, TpaBe p, KA0 M KOOpAWHATEe Heke Tauke P mpase p.

3. Hamucaru jennaumny mpaBe ¢ Koja je mapaJjiesHa TPaBoj P U CAAPXKU TAUKy (.

4. Hanmcaru jenqHaunHy paBHM (@ KOja je HOpMaJlHa Ha TPaBY ¢ W CAIAP:KU Tadky S.
—_— = —
Pewewe: 1. Axo je M(z,y,z) Tauka paBEu 7, jemmauumna pasau 7 je [RM,ES,RT] = 0.
Kako je
r+2 y+1 =z
P T
[RM,RS,RT|=| 3 3 3| =(2+2)(—6+3)—(y+1)(—6+12)+2(3—12) = —3x—6y—92—12,

4 1 -2

jemmaumna paEu 7 je * + 2y + 3z +4 =0, 1, = (1,2,3) u ma npumep, M(—6,1,0) € 7.

i j k
2. Kako je |2 1 1| =3i—3j— 3k, 10 je U, = (1,—1,—1). VI3 nate jenHauumne npase p 3a
1 -1 2

z =0 nobujamo = =y = 2, mro 3naun ga P(2,2,0) € p.
z-3 y+1 z+3
1 -1 -1

4. Jennauvna pasau « je £ — 1 — (y —2) — (2 + 3), omsocno © —y — z — 2 = 0.

3. Jemmaumnua mpase ¢ je



