
PARCIJALNA INTEGRACIJA U
NEODRE�ENOM INTEGRALU

Rexeni primeri i zadaci za ve�bu

Dragan �ori�

Za integrale
∫

u(x)dv(x) i
∫

v(x)du(x) dovoǉno je izraqunati jedan od ǌih jer je

(na osnovu jednakosti d(uv) = udv + vdu)∫
u(x)dv(x) = u(x)v(x)−

∫
v(x)du(x).

Rexeni primeri

Izraqunati dati integral.

1.
∫ √

a2 − x2 dx, a > 0, |x| ≤ a.

Zadatak je rexen u [1].

2.
∫

eax sin bx dx, a 6= 0.

Zadatak je rexen u [1].

3.
∫

eax cos bx dx, a 6= 0.

Zadatak je rexen u [1].

4.
∫

x

1− cosx
dx.

Zadatak je rexen u [2].

5.
∫

x+ sinx

1 + cosx
dx.

Zadatak je rexen u [2].

6.
∫

x sinx

(1 + cosx)2
dx.

Zadatak je rexen u [2].

7.
∫

x sinx

(2 + cosx)2
dx.

Zadatak je rexen u [3].

8.
∫ √

x

(1 + x)2
dx.
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Zadatak je rexen u [2].

Integrali tipa
∫

f(x) · arctan(g(x))dx. Za integrale ovog tipa treba

pokuxati parcijalnu integraciju sa u(x) = arctan(g(x)). Sliqno va�i i u sluqaju
da je umesto arctan neka druga inverzna trigonometrijska funkcija.

9.
∫

1

(x+ 2)3
· arctan x

2
dx.

Zadatak je rexen u [2].

10.
∫

1

(x− 2)2
· arctan x

2
dx.

Zadatak je rexen u [2].

11.
∫

arctan
√
x+ 2√

x− 2
dx.

Zadatak je rexen u [2].

12.
∫

arctanx

x2(1 + x2)
dx.

Zadatak je rexen u [2].

13.
∫

(1− 2x) arctan
2 + 2x

1− 4x
dx.

Zadatak je rexen u [3].

14.
∫

x2 arctanx

1 + x2
dx.

Zadatak je rexen u [2].

15.
∫
(3x2 + 6x+ 5) arctanx dx.

Zadatak je rexen u [2].

16.
∫

x2 arccosx dx

Zadatak je rexen u [1].

17.
∫

arcsin
√
x√

1− x
dx.

Zadatak je rexen u [2].

18.
∫

x2 · arcsin 1

x
dx.

Zadatak je rexen u [2].

19.
∫

arcsin2 x dx.

Zadatak je rexen u [1].
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20.
∫

arcsinx · arccosx dx.

Zadatak je rexen u [2].

21.
∫

lnx · arcsinx dx.

Zadatak je rexen u [2].

Integrali tipa
∫

f(x) · ln(g(x))dx. Za integrale ovog tipa treba pokuxati

parcijalnu integracijau sa u(x) = ln(g(x)).

22.
∫

x lnx

(1− x2)2
dx.

Zadatak je rexen u [2].

23.
∫

x lnx

(1 + x2)2
dx.

Zadatak je rexen u [2].

24.
∫

x lnx

(1 + x2)3
dx.

Zadatak je rexen u [2].

25.
∫

x ln
√
x2 + 1

(x2 − 9)2
dx.

Zadatak je rexen u [3].

26.
∫

(2x− 5) lnx

(x2 − 5x+ 7)2
dx.

Zadatak je rexen u [3].

27.
∫

(2x+ 3) lnx

(x2 + 3x+ 4)2
dx.

Zadatak je rexen u [3].

28.
∫

ln(x2 + 9)

(x− 1)2
dx.

Zadatak je rexen u [3].

29.
∫

ln(1− x+ x2 − x3) dx.

Zadatak je rexen u [3].

30.
∫

ln
x2 + 1

x− 1
dx.

Zadatak je rexen u [2].

31.
∫

x ln(x+
√
x2 + 1)√

x2 + 1
dx.
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Zadatak je rexen u [2].

32.
∫

x lnx

(1− x2)
√
x2 − 1

dx.

Zadatak je rexen u [2].

33.
∫

x lnx

(1 + x2)3
dx.

Zadatak je rexen u [2].

34.
∫

ln(x2 + 1)

x3
dx.

Zadatak je rexen u [2].

35.
∫

x2 ln
1− x

1 + x
dx.

Zadatak je rexen u [2].

36.
∫

ln(1 + x+ x2)

(1 + x)2
dx.

Zadatak je rexen u [2].

Smena pre parcijalne integracije. Neki integrali se uspexno rexavaju
kombinacijom smene i parcijalne integracije. U izboru smene koja prethodi
parcijalnoj integraciji rukovodimo se prethodnim iskustvom sa smenama.

37.
∫

e
√
x dx.

Zadatak je rexen u [2].

38.
∫

arctan
√
x dx.

Zadatak je rexen u [2].

39.
∫

arctan (
√
x+ 1) dx.

Zadatak je rexen u [2].

40.
∫ √

x ln(1 +
√
x) dx.

Zadatak je rexen u [2].

41.
∫

lnx

x
· ln2(lnx) dx.

Zadatak je rexen u [2].

42.
∫

arcsin ex

e3x
dx.

Zadatak je rexen u [2].
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43.
∫

e1/x

x2
· cos 3

x
dx.

Zadatak je rexen u [2].

44.
∫ √

x arctan
√
x

x+ 1
dx.

Zadatak je rexen u [2].

45.
∫

x sin
√
x dx.

Zadatak je rexen u [2].

46.
∫

1

x

√
ln2
√
x− 9 dx.

Zadatak je rexen u [3].

47.
∫

x

(1 + x2)2
ln

1

x2
dx.

Zadatak je rexen u [2].

Rekurentne veze. Za neke integrale funkcija koje zavise od parametra n ∈ N
mogu da se dobiju rekurentne formule. Za dobijaǌe rekurentnih veza uglavnom
se koristi parcijalna integracija.

48. Izraqunati
∫

xnexdx za n ∈ N ∪ {0}.

Zadatak je rexen u [1].

49. Izraqunati
∫

dx

(x2 + 1)n
za n ∈ N.

Zadatak je rexen u [1].

50. Ako je In =

∫
cosn xdx, dokazati da va�i

In =
sinx cosn−1 x

n
+

n− 1

n
In−2.

Zadatak je rexen u [1].

51. Odrediti vezu izme�u In i In−2, (n ∈ N, n > 2) ako je

In =

∫
arcsinnx dx.

Zadatak je rexen u [2].

52. Odrediti vezu izme�u In i In−2, (n ∈ N, n > 2) ako je

In =

∫
tann x dx.

Zadatak je rexen u [2].
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Zadaci za samostalan rad

Izraqunati dari integral.

53.
∫

x2
√

x2 + a2 dx.

54.
∫

dx

(4 + x2)2
.

55.
∫

x2dx

(1 + x2)2
.

56.
∫

xex

(x+ 1)2
dx.

57.
∫

x3 + 2x2 + 3x+ 3

x4
e−x dx.

58.
∫

sinx coshx dx.

59.
∫

cos2 x

e2x
dx.

60.
∫

eax sin2 x dx.

61.
∫

x2ex cosx dx.

62.
∫

xex sin2 x dx.

63.
∫

x cosx

sin3 x
dx.

64.
∫

xdx

(2 cosx+ sinx)2
.

65.
∫

x arctan2 x dx.

66.
∫
(x2 + x) arctanx dx.

67.
∫

x3 arctanx dx.

68.
∫

x5 arctanx dx.

69.
∫

2x2 + 1

x2 + 1
arctanx dx.

70.
∫

x4 arctanx

x2 + 1
dx.
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71.
∫

3x2 − 1

x
√
x

arctanx dx.

72.
∫

x2 arctanx
(1+x3)2

dx.

73.
∫

x arctanx

(x2 + 1)2
dx.

74.
∫

arctan
√
ex

(1 + ex)
√
ex

dx.

75.
∫

arctanx dx

(x2 + 1)3/2
.

76.
∫

arctanx dx

(x2 − 1)
√
x2 + 1

.

77.
∫

x arctanx√
x2 + 1

dx.

78.
∫

earctanx

(1 + x2)3/2
dx.

79.
∫

xearctanx

(1 + x2)3/2
dx.

80.
∫

arccos(5x− 2) dx.

81.
∫

x2 arcsin 2x dx.

82.
∫

arcsin3
x

3
dx.

83.
∫

arcsin(x/2)√
2− x

dx.

84.
∫

arccos2 x dx.

85.
∫ √

1− x2 arcsinx dx.

86.
∫

arcsinx dx

(1− x2)
√
1− x2

.

87.
∫

(1 + x2) arcsinx

x2
√
1− x2

dx.

88.
∫ √

x arcsin
√
1− x dx.

89.
∫

x
√

1− x2 arccosx dx.

90.
∫

x arcsinx

(1− x2)2
dx.
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91.
∫

x arcsinx

(1 + x2)2
dx.

92.
∫

x arcsinx√
1− x2

dx.

93.
∫

ln(x+ 4 + x2) dx.

94.
∫

ln(
√
x+ 1 +

√
x− 1) dx.

95.
∫

x3/2 ln2 x dx.

96.
∫
(x2 − 2x+ 3) ln(x+ 1) dx.

97.
∫

x3 ln3 x dx.

98.
∫

ln2 x

x2
√
x
dx.

99.
∫

ln3 x

x3
dx.

100.
∫

ln(1 + x2)

x2
dx.

101.
∫

ln(1− x+ x2)

x2
dx.

102.
∫

ln2(x+
√

1 + x2) dx.

103.
∫

lnx dx

(lnx+ 1)2
.

104.
∫

x ln(1− x+ x2)

(1 + x2)2
dx.

105.
∫

lnx dx√
x− 1

.

106.
∫

ln(1− x2)√
1− x

dx.

107.
∫

ln(1 + x2)

(1− 2x)3
dx.

108.
∫

x ln(x+
√
x2 + 1)√

x2 + 1
dx.

109.
∫

ln(x+
√
x2 + 1)

(x2 + 1)
√
x2 + 1

dx.
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110.
∫

x√
1− x2

ln
x√
1− x

dx.

111.
∫

x arctanx ln(1 + x2) dx.

112.
∫

x
√

x2 + 1 ln(x2 − 1) dx.

Za dati integral In odrediti neku rekurentnu vezu.

113. In =

∫
x · sinn x dx.

114. In =

∫
x · cosn x dx.

115. In =

∫
ex · sinn x dx.

116. In =

∫
ex · cosn x dx.

117. In =

∫
lnn x dx.

118. In =

∫
xn sinx dx.

119. In =

∫
xn cosx dx.

120. In =

∫
xn sinhx dx.

121. In =

∫
xn coshx dx.

122. In =

∫
xn

√
x2 + a2 dx.

123. In =

∫
xn

√
a2 − x2 dx.

124. In =

∫
xn

√
x2 − a2 dx.

125. In =

∫
xn
√
ax+ b dx.

126. In =

∫
xndx

x2 + a2
.

127. In =

∫
xndx√
a+ bx

.

128. In =

∫
xndx√
x2 − a2

.
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129. In =

∫
xndx√
a2 − x2

.

130. In =

∫
xndx√
x2 + a2

.

131. In =

∫
xndx√
2ax+ x2

.

132. In =

∫
xndx√
2ax− x2

.

133. In =

∫
xn arctanx√

1 + x2
dx.

134. In =

∫
xn arctanx

(1 + x2)3/2
dx.

135. In =

∫
cosn x dx.

136. In =

∫
sinhn x dx.

137. In =

∫
coshn x dx.

138. In =

∫
cotn x dx.

139. In =

∫
dx

sinn x
.

140. In =

∫
dx

coshn x
.

141. In =

∫
dx

(x2 + a2)n
.
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