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Pemenu npumepu u 3anaiu 3a BEKOY

Ilparan bHopuh

Y HapemHUM 3aJaIMa Ce YIJIaBHOM UCIUTYje DU(EpPEeHIMjaduIHOCT nare GpyHKIUje y
raukn (0,0). IIpema nepunnimjn mudeperunjaburaocTu Tpeba IPOBEPUTH A JIU je

AF(0,0) = £1(0,0)Az + £(0,0)Ay + o (x/Aa:Q ¥ Ay2>

rama Ar — 0 u Ay — 0.
Axo je f(0,0) = f;(0,0) = f,(0,0) = 0, T0 3Haun na TpeGa MPOBEPUTH Aa JIH je

AF(0,0) = o (\/Aaﬁ i Ay2>
kaza Ar — 0 u Ay — 0, ogHOCHO Oa Ju je

lim f(Az, Ay)

(A2,80)00) /AP + Ap?

I[Tocnenmu ycaoB MOKEMO U jeJHOCTABHUjE 3alMCATU aKO IPUPAIITAje HE3ABUCHUX IIPO-
MEHJ/LUBUX O3HAYVMO Ca T 1 Y

. flx,y)
lim —————=0.
(2,9)—(0,0) /22 + 12
Heonxonan ycmo mudepennujabunuoct GyHKIUje y HEKOj TAYKU j€ HENPEKUTHOCT

¢yurmuje y Toj tauku. IIpema Ttome, ako (yHKIVja HUje HEIPEKUAHA Yy HATOj TAYKU, OHIA
OHa HUje HU AudepeHnrjabuina y TOj TauKu.

Pemeru npumepn

1. [orazaTu na je QpyHKIUI]a

e V@ (@) #£(0,0)
f(x’y)_{ 0, z,y) = (0,0).

—~

mupepennujabunna y cBuM taukama paBHn R X R.
3adamax je pewen y [1] wy [7].

Y caemehium 3amanmma mokasatu ma je mara ¢dyarmmja f @ R X R — R mudepennuja-
6unna y tauku (0,0), nako maprujajHu U3BOAU Y TO] TAYKU UMAjy HTPEKUI.

@ +)sin s, (@) £00)
0, (x,y) = (0,0).

2. f(x,y) =



3adamax je pewen y [7].
1

(z+y)sin———=,  (2,y) #(0,0)
3. flzy) = Va2 +y?
0, (z,y) = (0,0).
3adamax je pewen y [7].
9 . 1 9 . 1
x°sin — + y“sin —, xy #0
313 Yy
z2sin —, x#0, y=0
4. f(z,y) = !
y?sin —, y#0, =0
Yy
0, (z,y) = (0,0).

3adamax je pewewn y [7].

Y cnemehum 3ananuva nokazatu ma nata pyekmuja f @ R xR — Ry rauku (0,0) auje
nudepeHnrjabuina, 1ako UMa MaPIUjaaHe U3BOIE.

5. f(x,y) = Vlxyl.

3adamax je pewen y [7].

6. f(z,y) = Jzy.
3adamax je pewen y [1] w y [7].
3

Yy
7. flay) =g (B9 F 00
0, (:r,y) = (070)
3adamax je pewen y [7].
%y
8. floy) =22 (w700
0, (z,y) = (0,0).
3adamax je pewen y [7].
L, 5 0,0
9. fla,y) = d V2112 (,y) # (0,0)
0, (z,y) = (0,0).

3adamax je pewen y [7].

Wcnuraru na au je mara ¢pyukuuja f mudepennujabunna y tauku (0,0).

y3_$3
10. floy) =3 2252 @97 (0.0
0, (z,y) = (0,0).

3adamax je pewen y [2].

11. f(z,y) = § 22 +y*’



3adamax je pewen y [2].
R

12. f(gg,y){ Nk (z,y) # (0,0)

1, (z,y) = (0,0).
3adamax je pewen y [2].

:L‘4y — xyz
13. f(x,y) = {1:4+z/2 (z,y) # (0,0)
0, (z,y) = (0,0).
3adamax je pewen y [2].
14. f(z,y) = o]+ [yl - |z +y.
3adamax je pewen y [2].

3 1 5 .
g 5 sin 5 5 T :'; Y cos — 5 (z,y) # (0,0)

15. f(z,y) =4 /22 +y2  22+y® a2t 2  ai+y
07 (l’,y) = (070)

3adamax je pewen y [2].

2 — g2
16. f: (z,y) — {xyM (,y
0, ($,y) = (0,0)

3adamax je pewen y [2].

x2y — xy?
17. f(z,y) = {Ma (z,y) # (0,0
0, (z,y) = (0,0).
3adamax je pewen y [2].
=y
8 S {x2+y @) £0,0)
(z,y) = (0,0).
3adamax je pewen y [2].
zy
Y x?y # 070
19. f(z,y) = { x2+y Ny 9700
(9) = (0,0)

3adamax je pewen y [2].

3
{ $2+y $2+y2’ (x,y) # (0,0)
(x,y) = (0,0)

3adamax je pewen y [0].

Yy — dzy
(=, 0,0
21. f(z,y) {x4+y y) # (0,0)

(xz,y) = (0,0).



3adamax je pewen y [3].

y3 cosx + a3 cosy

22. f(x7y) — \/m ) ( >y) 7& (0 0)
0, (z,y) = (0,0).
3adamax je pewen y [3].

23
+ x%y
, (z 0,0
5. fon {my ) # 0.0

z,y) = (0,0).

3adamax je pewen y [3].

e (2,y) # (0,0)
,y) = (0,0).

3adamax je pewen y [3]

25. f(z,y) = {x6+y

x,y) = (0,0)
3adamar je pewien y [3].
{x4+y VaZ+y?, (x,y) # (0,0)
z,y) = (0,0)
Sadaman je pewen y [3]
ry
27. f(ﬂf,y){x2_|_y2’ (z,y) # (0,0)
Sadamax je pewen y [3].
3
. (z,y) # (0,0)

28. f(x,y) = ¢ 22 +y?’
0, (z,y) = (0,0).

3adamax je pewen y [3].

3amanmy 3a caMOCTaJIaH pan

Ogmpemutu cBe Tauke y KOjuMa je mara (PyHKIUja TudepeHnnjaduiHa.

2

©

- f(z,y) = zly| + ylz|.

30. f(z,y) = |z* — .

31. f(z,y) = |z[ + |y| — [|lz[ — |yl|-
(z,y) =

32.

7

f(x,y) = max{[z|* [y|"}, a > 0.

1
1+ [zy|

33. f(z,y) =



34.
35.
36.
37.
38.
39.
40.
41.
42.

43.
44.
45.
46.

47.

48.

49.

50.

51.

52.

53.

fe ) = Va4

flz,y) = Va3 +y3

f(ﬂl’,y) =3 .1174—|—y4

f(fC,y) =\ .’,1:‘5_|_y5

f(xvy) = 1‘3—|—y4

fla,y) = (Ve + y)°

f(x)y> = cos Jxy

fz,y) =y + cos ¥/x2 + 42,

f(% y) = aI"CSin(xy + m>

fx,y) = arctan(zy + y + v/22y).

fla,y) = (3 + ¥/22]y]).

flz,y) = |y|sinz.

f(x,y) = y3/5 arcsin |x|
2 _,2

f(z,y) = {22_1_32’ (z,y) # (0,0)
0, (x7y) = (0,0)

oY COi

fla,y) = Va2 +¢? x2 + 92’
0 (z.9)
3 3

f(z,y) = 22 :;32 (z,y) # (0,0)
0, z,y) = (0,0)
5 5

f(z,y) = 24 j: 32’ (z,y) # (0,0)
0, z,y) = (0,0)
7 7

f(z,y) = {26 136’ (z,y) # (0,0)
0, (z,y) = (0,0)
3 _ .3

flz,y) = {jz+;y2a (z,y) # (0,0)
0, (z,y) = (0,0)

_2)3

flz,y) = {(i2 —G—yy‘)l » (x,y) #(0,0)

0, (z,y) = (0,0)

VcnuraTtu na i je nata ¢yesnuja f: R? — R mudepennmjabunua y taurn (0,0).



54.

55.

56.

57.

58.

59.

60.

61.

62.

63.

64.

65.

66.

flz,y) =

flz,y) =

f(x,y) =

flz,y) =

flz,y) =

(z,y) # (0,0)
0, (z,y) = (0,0).

(z,y) # (0,0)
0, (z,y) = (0,0).

2,\4/3
Ma (x,y) 7& (070)
0, (z,y) = (0,0).
2y /2

ma (z,y) # (0,0)

0, (z,y) = (0,0).

(x2y3)3/5
my (z,y) # (0,0)

0, (z,y) = (0,0).

—~

($2y3)3/5
ma (z,y) # (0,0)

0, (z,y) = (0,0).

VI Ty — e™v/?

(22 4+ 42)3/2

(z,y) # (0,0)

0, (z,y) = (0,0).



23 5\1/3
@YY o (ay) # (0,0)

67. f(z,y) = || + |y|
O’ (557?/) - (0,0)
1 1+ xy
68. f(z,y) =1 (22 +y?)°/? [ 1—ay 2339} (=) #(0,0)

0, (z,y) = (0,0).

69. Ilokazatu na ¢pymrmmja f: R? — R nedunmcama ca f(x,y) = J/ry muje midepenmmja-
6unna y raukama (z,0) u (0,y) 3a cBako z,y € R.

70. Ucnuratu na au je pyusmmja f: R? — R nepunucana ca

e¥ sin %y
—, x#0
flzy) = x 7
0, x=0

mupepennujabunana y raukama (0,y).
71. Uctmraru na au je dyssnuja f: R? = R ne¢unucana ca

:Uarctang, x#0
fz,y) = z
0, z=0

mupepennujabunna y raukama (0,y).

Y canenehum 3ananuma onpeuTy CBe BpEAHOCTH IapaMeTpa ¢ 3a Koje je narta GyHKuuja
mudepernnjabunaa y Tauku (0,0).

72. f(z,y) = |eyl".

|z +yP+ Jy*, (2,) # (0,0)
73. f(x,y) =
f(z,y) { 0, o 0.0)
j|y|>
74. f(z,y) =14 |z|+|y| (z,y) # (0,0)
0, (z,y) = (0,0).
2P +y™e
7. fay) =4 aryg 0 @700
0, (z,y) = (0,0).
L (CU )# (0 0)
76. f(z,y) =4 1—In(22+42) 7
0, (z,y) = (0,0).
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