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1 INPEPEHIINJAJIHE JEJITHAYVHE IIPBOT PEJIA

1.1 JegnaumHe KOje pa3mBajajy mMpPOMEHJbUBE

Y 3zapmamuma 1. — 8. pemmru nare qupepeHNUjaTHe jeTHAUNHE.

1. z/1+y?de+yv1+22dy =0.

2.

Pewere: Kaxo je (1422)(14+y?) # 0, nara jeanaumna je eKBUBaJICHTHA, je HAUAHI
zdx n ydy
Vita2  J1+y?

U3 KOje MHTerpaIunjoM HOOMjaMO OIIITe PeHleHmhe

Vita2+\/1+2=C (C€R").

Hanomena: 3a mouernn ycios y(a) = b mobujaMo MapTUKY/IapHO PeNIemhe

Vit +/1+92 =V1i+a2+V14b2

22 (y3 + 1)dx + y?* (23 + 1)dy = 0.

Pewere: Axo je (23 +1)(y> + 1) # 0, oBma U3 naTe jenHAUMHE CIeAd Oa je

z2dx y2dy

+ =
2 +1 P41

WMurerpanujom obe crpane oBe jemHauyuMHe TOOUjaMo na je

1 1
gzn\953+1|+§m|y3+1|:C1 (Cy € R),

OJHOCHO
[(® + D(° + D] =Cy (C; € RY),
OJTHOCHO
(@ +1)(y* +1) = Cs  (Cs € R\ {0}). (%)
Kako ¢y * = —1 u y = —1 pemema nare jeaHadymHe TO je, 3a T€ BPEAHOCTH,
(®+1)(y* +1) = 0. (%)

M3 (%) m (¥*) cremm ma je ommre pememe naTe jeTHAYMHE

(*+ 1)y +1)=C (CER).

Hanomena: Kommjeso pememe koje 3amoBosmaBa ycioB y(a) = b mmamo 3a C =

(a® 4+ 1)(B> + 1).
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y(1 —2?)dy = (1 — y?)dz.
Pewere: 3a (1 — x?)(1 — y?) # 0 u3 nate jemmaunme nodujamo ma je
ydy  wzdz
11—y 1—a2

WMarerpanmjom JsieBe n mecHe crpaHe OBe jegHAUMHE MMaMO 1a je

1 1
OJHOCHO
|1 —y*| = Csll —2°|, (Cy € RT),
OJIHOCHO
11—y =C3(1—2%) (C3 € R\{0}).
Kako cy y = —1 u y = 1 tarkobhe pemema mate jemHavynre, TO je ONIITE PelemHe
1—-y*=C(1—2% (C€R).
Pemema cy Takohe m x = —1 mw x = 1 u Mmory ce mo6urtu 3 ommrer pemema 3a C' = 400

jep je 1 —z? = (1 —y?)/C.

HanomeHa: /lara jeqmaunba u jennadmue

r z(l — y2) Z = y(1— xQ)
y(1 —z?)’ z(1—y?)
HUCY eKBUBaJIeHTHe, jep © = —1 u x = 1 Hucy pemema npBe, a y = —1 u y = 1 "HuCy

pelmema ApYyre jeqHauNHe.

tanydx — xlnxdy = 0.

Pewetwe: Axo je xlnzxtany 7é 0, oHma M3 #aTe jeqHAUYMHE CIEAMN 1A je
dx dy

=0.
xlnz tany

WMurerpanujom nodujamo ma je
In|lnz| —In|siny| =C, (C, € R),

OHOCHO
[Inz| = Cy|siny| (Cy € R™),

OIHOCHO
Inx=Cssiny (Csz € R\ {0}).

Axo je zlnxtany = 0, ouna je x = 0 mum x = 1 unwm y = knw, rae je k € Z. Tlomro je
r = 1 pememe nare jeAHAYWHE, TO je OIIITE PelleHe

Inz=Csiny (C € R).

Pemema cy takobe u ¢ = 0 u y = k7, npu yemy =z = 1 Moske na ce mobuje u3 ommrer
pemema 3a C = —00, a pemema y = kT Mory ma ce noéujy us ommrer 3a C = +00.
IIpema Tome, jemHAYMHA HEMA CHUHIYJIAPHUX PEIICHA.

Hanomena: ITaprukysnapHo pelneme koje 3a10Bosmasa ycios y(a) = b (a > 0) noou-
jamo 3a C' =lIna/ sinb. Ha npumep, 3a y(e) = /2 je C = 1, a napTUKyIapHO peIMEme
y = arcsin(lnx).
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5. 1—-9y2dz+v1—-2x2dy=0.
Pewere: 3a (1 — 1:2)(1 - y2) # 0 u3 maTe jemHauMHE CIEmU Aa je

dx dy

Viee Vieg
a je OMIITU WHTEr PAJ
arcsinz + arcsiny = C  (C € [—m,@]). (%)
Pemewma * = -1,z =1, y = —1 u y = 1 ¢y cuHrynapsa, jep He MOry na ce mnodujy ms3

ONIITEer pelema HA 3a jeAHy BpemHocT koncrante C.

Hanomena: Ilpumenom ¢pyHKOMje sin Ha JeBy W AeCHy CTpaHy jemHakoctw (*), mo-
6ujamo ommre pememe y obauky /1 —y2 +yv/1—22 =D (D € [—1,1]). Cimuno,
u3 jemHakocTu arcsiny = C — arcsinx mobujamo ma je y = V1 — 22 sinC — xcosC,
oumocuo (y + x cos C)? = (1 — x?) sin? C, omrocHO

2 +y? +2ary=1—a> (a=cosC).
6. (1+y?)dx+ (1+2?)dy=0.
Pewerwe: Kako je (1 + 2%)(1 +y?) # 0, u3 narte jenmaumue caemm xa je
dx d
L
14+22 1492

b
OIaKJie TOOMjaMO OIMITE pellemhe

arctanx + arctany = C (C € (—m,m)),
D—z
14 Dz’

omtocao £ +y = D(1 —zy) (D € R) mm y =

7. 23y 4+ 2 =yix.

2y3dy
yt—1

Pewere: 3a y> # 1 u3 nare jexsaumbe ciemu aa je = xdz, na je

2

1 T
Eln|y4—1|:5+01 (CleR),

OIHOCHO )
y*=1+Ce* (C ER).
Pemewa y = —1 u y = 1 nodujamo m3 onmrer pememna 3a C' = 0.
T+ . X
8. y +sin 2y:sm 23/.

Pewere: Ilarta jemHaumna je eKBUBaJICHTHA jeTHAUMHI
/ .Y z
+ 2sin = cos — = 0.
Y 293
3a y # 2kr (k € Z) u3 oBe jemnauuue ciemu na je
) z
sin Edy + 2 cos de =0,

OIaKJIe MHTEIPANUjoM TOOUjaMO OIMITE pelleHe

In

tan%‘JrQsing =C (CER).
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Pemewa y = 2km me mory ma ce mobujy M3 OnmTer pemema HUA 34 JeAHY BPEIHOCT
rkoucranre C, mMTO 3HAYN Ja CY TO CUHIYJIAPHA Delemha.

CmeHe npoMeHBUBMX

Y 3amanmuma 9.—11. moromHOM CMEHOM CBECTU NATy AU epeHINn)aany
jemHaUVHY Ha jeTHAUYMHY KOja pa3liBaja IPOMEHJbUBE.

9. v =cos(z+vy).
Pewewe: Axo je x +y = z(m) u3 JaTe jeqHadvuHe CIIenu 1a je 2 =14 cosz. 3a
z
z # (2k + 1)1 wmrerpammjom nobujamo na je tana =z + C, na je ommre pememe
y=—z+2arctan(z + C) (C € R).
Pemema cy takobe m z = (2k + 1)m, ogmocno y = —z + (2k + 1)7 u To cunrymnapua.
2u+x+1
10, =471
20 +4y+ 3
Pewerse: Cmenom z + 2y = z(z) mobujamo jemmaumny

2z +3
4z+5

dz=dzx (2 # —5/4),
[1a MHTErPalnjoM MMaMO [a je
%z+%ln|4z+5| =z+C (C €R).
Kako je m z = —5/4 pememe, ommre pememe maTe jeqHAUNHE je
4z + 8y + 5= De** ™ (D € R).
11. (x—y+1)dy = (ay — ax + 1)dz (a € R).

Pewere: Axo je £ —y = u(x), onma u3 marte jeqHaunHe ciaeqm Ia je

u+1

u

du = (1 + a)dz,

mna je

utlIn|ul=(a+1)z+C (CER).
IIpema Tome, ommTe pemema naTe jeqHAYUHE je

Inlz—y|l=ax+y+C (CER).

1.2 XomoreHe jegHauUMHE

Y zapamuma 12. — 26. ogpeouTH ONIITE pellelkhe naTe jeTHadunHe.

12. y’:%.
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1+vy/x
Pewere: 3a z # 0 jey = %, na cmenoM y/x = u(z) mobujaMo jemHAUMHY
—y/x
, 14w
zu = — u,
1—u
OIHOCHO
1—u dx
1+u2

WMurerpanujom jieBe u mecHe cTpaHe OBe jeqHAYMHE MMAMO 1a je
arctanu —InvV1+u? =In|z|+C;, (C, € R)

OJHOCHO

earctanac _ 02|$| /1 +u2 (02 c R+)

Kako je u = y/x, onmre pememe je

Va2 +y? = Cetretany/e (C € RY).

Hanomena: Y mosrapHUM KoOpawHaTaMa ommre pememe je ¢ = Ce?, mro 3Haun na

WHTEeTpajHe KPUBE NPeICTaBbajy (GaMUNN]y JOTapPUTAMCKUX CIAPAJIA.

13. y=4"7%
Yy
Pewere: Cmenom y/x = u(z) mobujamo jemnaamny
udu _ dx
w—utl oz
WaTerpammjoM JeBe U AecHE CTpaHe MMaMO Ja je

) 2 2u— 1
In(u®—u+1) + —= arctan

V3 V3

=—Inz*+C;, (C, €R),

IIa je OonmTe permeme

2
V3in(z® — zy + y?) + 2arctan

y—x
=C (C€eR).
3 ( )
14. (z—-y)y ==.
Pewerwe: 3a z # y u z # 0 cmenom y/r = u(x) nobujamo jemnaumny koja pasmsaja

IpPOMEHJLUBE
dx 1—u
— = ———du.
T uw —u+1

HMuarerpanujom HasaszmMo xa je
V3 2u—1
Inlz] = —Invu? —u+1+ —arctan ——— +C; (C; € R),
3 V3

[1a je OIINTe peIleHmhe naTe jeTHAYNHE

%y —
3In\/y? — yx + 22 = V3arctan L $+C (C € R).
\/gx

Ly
A
15| y - m-
Pewere: Cmenom y/x = u mobujamo jemHaAYUHY
3
u
ou' = ——— (),

IEERE
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14 u?

w3

T
OJTHOCHO du = ——. VMarerpamnujom jieBe u neCcHe CTpaHe OBE jeAHAKOCTU MMAaMO
T
Ja je

1
Inlzu]=—+ A4 (A€R),
2u?
OIHOCHO TU = Bel/?e (B #0). Kako je u uw = 0 pememe jexnauunne (%), HeHO ONIITe
2 2 2
pememe je zu = Ce'/* (CE€R),ay=Ce" /29" ommTe pememe aTe jeXHAUMHE.
16. y%dz + (22 — xy)dy = 0.
Pewewe: 3a x(y — z) # 0 u3 nare jexqnaumne nobujamo xa je

J— Y W
ry—a2  ylzx—1

Cwvenom y/x = u(x) nmamo jesHauMHy KOja pa3jBaja TPOMEH/LUBE

OIIHOCHO

3a u # 0. VaTerpamujom seBe u JecHe CTpaHe OBe jeJHAYNHE WMaMo 1a je
In|rul =u+C;, (C; €R)

omrocuo zu = Cye* (Cy € R\ {0}). Kaxro je u = 0 pememe jemmaunne (*), To je ommTe
pememe Te jempaumae zu = Ce*, rme je C € R, a y = Ce’/® onmre pememe narte
jemHaUMHE.

17. y%x—i—w(ﬁ—y) dy = 0.

Pewewe: Jemmaumma je medummcama 3a |y| > |z|, a 32 © # 0 je exBuBamenTHa

jenHauYmHI
2

y/ _ Y
z(y — Vy* — z?)
CwumenoM y/z = u(x) nobujaMo jeqHauMHy Koja pas3aBaja IPOMEHJLUBE

de uw—+vVu2—1
— = ————du.

T uvu? — 1

Hakon mHTerpammje ese n IecHe cTpaHe OBe jeHAYNWHE MMaMO Ta je
In|z|=In(u+vVu2 —1) —In|u|+C; (C, € R),
OJIHOCHO

Kako je u x = 0 pememe nare jeaHaduHe, OLIITE PEIIEHE je

yr =C (y —+ sgn(m)W) (C € R).

18. a2y —y=x(1 +e¥/?).
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Pewere: Cmenom y/x = u(x) mobujamo jeqHauuny Koja pasaBaja IPOMEHJLUBE

du dx
1+er 2z
WuaTrerpanmjom nmamo ma je
eu
in =lIn|z|+C;, (C;1 €R),
sl o (@ ER)
OJHOCHO u
e
=Clz|, (CeR").
1+ e*
Kako je y/x = u, ommre pememe nare jejiHaYUHE e
Cla|
=|z|in ——=—, (C€R", Clz|<1).
y=lelin =g el < )

Hanomena: O6nact meduHMCAHOCTH (QYHKIUje Y 3aBUCH OX BpeaHocTu koHcTanTe C.

19. zy = /22 —y2+y.
Pewerse: Cmenom y/x = u(x) u3 mare modujaMo jerHauuHy
ur = V1 —u?, (%),

OJHOCHO

\/%:i—m, u? #£1, z #0.
WHTerpanujom oBe jeqHaUYMHE MMaMO 1a je
arcsinu =In|z|+C (C € R).
Kako cy u =1 u u = —1 pemema jemmaumue (%), To cy pemema maTe jeIHAYNHE

y==z, y=-—z, y=azsin(ln|z|+C).

213 — 3
20. y/ — fy
7y
Pewere: Cmenom y/x = u(z) mobujamo jemnaumny
udu _dx
2—u2—ud oz
Kako je
U 1 1 1 u— 2

— = — — - —
2 —u? —ud 5 u—1 5 w?+2u+2
WHTET paljoM ce noduja na je

1 1 3
—gln|u— 1] +1—0ln(u2+2u+2) — garctan(u—i—l) =Inlz|+ A (A€ R),

—21In|u— 1| + In(u® 4+ 2u + 2) — 6 arctan(u + 1) = 10In|z| + B (B € R),

u? +u+2
In———F— =C+6arctan(l +u) (C € R),
e (1+) (C € R)
OJJHOCHO
2 4 2xy + 222 arctcmx+y
x x
YT _ pe © (D€RY)

@~y
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21. (y? — 22 + 2xy)dr + (y? — 22 — 22y)dy = 0.

Pewewe: Ilara jexmaumna je XoMoreHa, ma cMesoM u(z) = y/x, 3a u # 1, nobujamo
jenHauMHY
uw?—2u—1 i dzx
——du = —.
(1 —u)(u?®+1)

Kako je
w?—2u—1 1 2u

(1 —u)(u®+1) u—1 w2+1

WHTEr PaIrjoM HaJa3uMO 1a je
Inju—1] —In(l +v?) =Inlz|+C, (Ci €R),

OJHOCHO

u—1=Cz(u*+1) (CE€R).
IIpema Tome, onmre pememe je y —x = C(z2 4+ y?). 3a u = 1 nobujamo pememe y = .
Hanomena: Ako omnmre pememe HAIMIIEMO Yy OOJIMKY
2> +y*=D(y—=z) (DER),

BUIVMO Oa Cy MHTErpaJiHe KPpUBE KPYrKHUIEe KOje cagpse KOOpIVMHATHU MOoOYeTaK 1 ‘-II/IjI/I

HeHTpU Opunanajy npasoj y = —z. llapTukynapHo pememe y = x ce modbuja 3a
D = oo.
2 2
T4+
22, v+ Y .
Ty
. . U dx
Pewerse: Cmenom y/z = u(x) mobujamo jemnaumay ———du = ——. WnTerpamm-
1+ 2u? T

jOM JleBe M mecHe cTpaHe HaJa3uMo Ja je
In(1+2u®) = —4inlz|+Cy (C, € R),
ommocro 1+ 2u? = C/z* (C > 0). IIpema ToMe, ommTe pememe je

zt +22%% = C.

23. zydy —y’de = (z +y)%e ¥/ %da.

Pewere: CumenoM y/x = u nara jeHAYNHA Ce CBOAU HA j€HAYUHY

uedu dx
et ()
(1+u) x
Kako je
/ uedu / e“(1+u) —e* / e" e
= du = d = ,
(1+u)? (1+u)? 14+u 14+u

e e"
TO U3 jennadune (*) caemu ma je =In |x| +C, (Cy € R), onaOCHO
1+4+u 1+4+u

= InC|z|

(C > 0), na je oumre pememe ze¥/? = (z + y) InC|z|.

24. y = Y

NZZEeeEs
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Pewere: Cmenom y/z = u(x) caenu na je

, uy/1 4 u?

U
—_ U=,
V1+u?+1 V1i+u?+1

V1+u?+ 1d dx du du dx

/
ur—+u=

W= ——, — 4 = .
uy/1 + u? T U uy/ 1+ u? T

WMurerpanujom jieBe u gecHe cTpaHe MOCIEInE jeIHAKOCTY HAJA3UMO Ia je

1+vV1+wu?
u

Inu—In =—Ilnz+C; (C; €R),

OJHOCHO ,
U C C
- -2 Vit -1=-=
1+vV1+u?2 = T
IIpema tome, oumre pememe je /22 +y2 = C + x wm y° = C? 4+ 2C«.

Hanomena: ce mako nobuja cmenom t = 1/u.

/ du
uy/1 4+ u?

25. (e —y?)dx + ydy = 0.

Pewere: Hexka je P = (e** —y?) M) m Q = yA(z). U3 ycaosa P, = Q', manazmmo
Az) = e7?*. 3a jemnaunny

(1 - 6721y2) de + e *ydy = 0
nMaMo ma je

—2x 1 — T
u(x,y)=/(1*€ *y?) dm+s0(y)=:v+5y2e %+ o(y).

Kako je ¢'(y) = 0, onmTe pememe je

1
x+ 5y2672z =C, CE€ER.

26. (230 sh? 4+ Y- chy> dr —x - chgdy =0.
x x x

Pewere: Cmenom y/x = u(z) mobujamo jemnadamny

L. . Yy 2
unje je pememe sh u = Cz?. IIpema Tome, ommre pememe je sh— = Cx>.
x

Ceohetbe Ha xoMoreHy

Y zamammma 27.—30. pemuTtu gare nudpepeHIrjaiHe jeTHaunHe CBO-
bemem HA XOMOTEHY jemHaUUHY.

, 3y —Tx+7

27. y —m.
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28.

Pewewe: Cverama r =u+auy =v+ G, rme je
3—Ta+7=0, —78+3a—3=0,

nodujaMo xomoreny jemnauuny. lakine, 3a £ = u + 1 1 y = v UMaMoO jeHAYUHY

,  3v—Tu
S 3u—Tv’
73 Koje CMEeHOM v/u = z mobujaMo jeIHAUYMHY KOja pa3aBaja IMPOMEHJHUBE
2dz 5dz du
+ =—T—.
z—1 z+1 U

WMuarerpanujom Hamaszumo na je
uW(z—1)°%z+1)°=C, (m-v)(ut+v)’=C (CER),
omHOCHO, BpahameM mpoMeHBUBUX T U Y
(y—x+1)>*y+2—-1°=D (DER).
Opyro pewewe: Cmenama u =3y — 7z + 7 u v = 3z — Ty — 3 mobujamo ma je

du 3dy—7d33_3y’—7_3u/v—7

aii%ciav—?dyi?)—?y/73—7u/v7

a 3aTUM CMEHOM U/V = Z UMAMO jeHAJYUHY
1 3—-7z dv
- dz = —.
7 z2—1 v

MHTerpanujom jieBe U JecHe CTpaHe HAJIA3UMO Ja je

2in|z — 1|+ 5ln|z+ 1| = =Tinjv|+C; (C; € R),
OJJHOCHO
(z—=1%z 417 =CP"", (u—v)(u+v)*=C (CER),

oJlaKile 1OOUjaMO MCTO ONIITE Delleme.

_2x—-y+1

r—2y+1°
Pewewe: Cmenava z =u + «, y = v + 3, rue je
20 —0+1=0, a—268+1=0

maTa jeIHauMHa ce CBOAM Ha XxoMoreHy. [lakme, 3a o = —1/3 m 8 = 1/3 mmawmo

jenHauMHY
dv  2u—wv
= (*)

% u — 2v

KOja Ce CMEHOM ¥/u = Z CBOAW HA j€IHAYUUHY

unje je pememe u?(1—z+2%) = C (C € R). Pememe jemnaunne () je u? —uv+v? = C,
a OINITe pelllelhe JaTe jeTHAYnHE je

P —ay+y’+x—y=C (CER).
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Opyro pewere: Cvmenama 2¢ —y+ 1 = u uw x — 2y + 1 = v mobujaMo XoMOTeEHY

jemHAYUMHY
du 2v—u

% v —2u

uanje je pememe u? — uv + v? = C. Bpahamem npoMenmusux ¢ u y u cpebusamem
100MjaMO UCTO OIINTE peMene.

29. (dx+3y+1l)dr+ (x+y+1)dy=0.

Pewere: CmenoMm © =u+ 2 n y = v — 3 nobujaMo XOMOTreHY jeJHAUNHY

; 3v/u—4
v/u+1’
Axo je v/u = z(u), OHJA U3 NPEeTXOAHe jeqHAaUNHEe CJeIU 1a je
du 1+ 2
— = ——dz,
u (2+2)?
na je
1
Inlul==mn2+2]———+C; (C, €R).
24z

W3 oBe jemmakocTm moOujaMo OIIMTe pellelhe XOMOT'eHe jelHadnHe
2u+v=_Ce W) (CeR),
OJHOCHO OIIIITE DelleHhe JaTe jeIHAYnHe
2—x
2w +y—1=Ce2r+y—1,
T —2y+5
20 —y+4
Pewewe: Cvmenama z =u+auwy =v+ 3, rae a u B onpebhyjemo u3 ycmosa

a—28+5=0, 220a—0+4=0

30. ¢y =

[aTa jeMHAYMHA C€ CBOIY HA XOMOTEHY
dv u — 2v
du 2u — v
P _ 3 .
unuje je pememe v — u = C(v + u)®. IIpema Tome, ommTe pememe je

y—a+3=Cy+z+1)>° (C€ER).

Hanomena: Ilaprukynapra pemema y = x—3 uy = —x — 1 ce nqobujajy U3 ommrer
3a C =0wu C = o0.

1.3 JInreapHe jemHauwHe

31. Jlumeapny jemmauuny y' + p(x)y = q(z) pemmru cmenom q/y = z'/z.
d dz

. . Y .
Pewetse: JlaTom cmeHoM mobujamo ma je — = — — pdx, oJakie CIeu Ia je
Y z

y=ze fp(w)dw.
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U3 jemmaxocru 2z = qefp(x)dgc HAJA3MMO nHa je z = qefpdx +C (C € R). Ilpema
TOME,
y(z) = eifp(z)dz (C + /q(m)ef pw)dzdm) .
32. Jlumeapny jemnauuny y' + p(x)y = ¢(z) pemmurn MeTomoM Bapwujarje
KOHCTaHTeE.
Pewere: Omnmre pemene xoMorene jemaaumue y + p(z)y = 0 je y = Ceifp(z)d
(C € R). Axo je pememe mate jemnaumne y(x) = C(l:)effp(m)dz7 OHIA je
y/ +p(x)y _ Cleffp(z)dz _pceffp(m)dz +pC€7fp(z)dI _ C/(x)effp(z)dz.
U3 jemmaxoctu C'(z) = q(:c)efp(z)dz mobujamo ma je C(z) = /q(x)efp(z)dzdx—kD,
rae je D € R, na je
y(z) = eifp(z)dz <D +/q(:c)efp(z)dzdm> .
33. Ako je y; jesHO HMApPTUKYJAapHO pelleihe JUHeapHe jenHauumue Yy +

p(z)y = ¢(x), morasatu ma je HEHO OIIITEe peleHe

y(@) = yi(x) + Ce~ JP@d=(C c R).

Pewetse: Aro je y = y; + u, Tama 3aMeHOM Y; + U YMeECTO Y U yﬁ +a/ YMECTO y/
fp(ac)dm

y AaToj jemmaumEm mobujamo ma je ma je u' +pu = 0. Ipema tome, u = Ce
(C € R). U3 oBe u upse jemnaxoctu caeau tBpheme 3anaTra.

Axo je omnmre pememe nare jemnaumbe y(z) = Ca(z) + f(z), rue je
C € R, a u  nupepennujadbunnue pynrnuje u o(z) # 0, nokasatu na

je Ta jemHauyuHa JUHEApHA.
Pewete: Enmvmuuanujom xoncrante C u3s jemmakoctu y = Ca+ fuy = Ca' + 3

34.

nodoujamo na je
ay' = (y — B + af,

onaKJje cienn , ,
/ « / Ba
y ——y=08——,
« «Q
= —d'/a, q(z) = ' — Bd’ /).

mTo je nmuHeapHa jenHaumua (p(z)
. 2
35. Jlumeapny jemmauuny 4’ + 2zy = 2x%e™% pemmMTH METOIOM HEOIpe-

bennx ¢yurnuja.

Pewere: Axo je y(z) = u(x)v(z), Tama je y' = v/v + wv’, ma w3 mare jemmaunme

caemu
v+ u@ + 2zv) = 22%e 7.

V3abepumMo GYHKIU]Y v 3a Kojy je v'+2xv = 0. Jemna TakBa GpyHENHja je v : = — e_’”2

IIpu ToMe je we ™ = 2$2€_m2, ommocro v = 2z% ma je u(z) = 22%/3 +C (C € R).

2
Ilema Tome, onmTe pememe je y =€ (2m3/3 + c).
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=T pemuTu MeTOIOM Heompebe-

36. Jlumeapmy jemHaumHy Iy — o f_ I
HUX (yHKIUja, a 3aTUM OAPEIUTU INapTUKYJIapHO pelleme 3a Koje
jey(l)y=1/2.

Pewere: Axo je y(z) = u(z)v(z), Tana u3 nate jeqHaunse cienu ga je

’ ’ v
uv+ (v — ——— Ju=1.
( a:(x—l—l))

v x
Kazma v usabepemo tako ma je v/ = ——— Ha mpumep v = , IMaMo na je
z(z+1) z+1
/!
U
T = 1, omakie nobujamo u = = + In|z| + C (C € R). lpema Tome, onmTe pememne
x

je Yy = uv, OJHOCHO

y(x):ﬁ(m+ln|x|+0),

a TpaskeHO IapTHUKYJIapHO pememe ce moouja 3a C = 0.

37. Jlubeapny jemHaduuHy Y + 1Y COSXT = SIN T COST PEUIUTU METOIOM Bap-
ujanyrje KOHCTAHTE.

Pewetbe: Pemmmo, majupe, xomoreny jemnaumny y' + ycosx = 0. U3 jennaxoctu

dy/y = — cos xdx cnemn na je |y| = Ae” *"* (A > 0), ommocuo y = Be™ *"* (B # 0).
Kako je m y = 0 pememe XOMOreHe jejHaUWHE, TO j€ HEHO ommrTe pememe y(xr) =
Ce™ *"® (C € R), a ommre pememe narte jemuaunne je y(z) = C(z)e” ™, mpu gemy

. 1 ; . . .
je C'(x) = e*® sinx cos x. VlaTerpanmjoM mecHe CTPaHE MOCIEIIHE jeTHAKOCTU MMAMO

C(z) = /esmz sinzd(sinx) = sinze®"" —e*™* 4+ D (D € R),

— sinx

na je ommre pememe y(z) = De + sinz — 1.

Y 3ananmuma 38. — 45. pemuTu naTy auepeHnujaaHy je HavYnHY.

38. 2y +y=lInx.

Pewere: Ilomro je x > 0, mara jenHauymHa je eKBUBAJICHTHA JIUHEAPHO] jeXHAUNHI

, 1 Inx
y+-y=-—
T T
na je

y(m)—i(C—!—/lnxdm) :€+lnx—1 (C € R).

T
39. vy +axy =23
Pewete: Jlata jemnaumna je nuHeapHa, ma je
Y= effz‘iz <C + /x3ez2/2da¢> — /2 (C’ + 22e 2 — 2612/2) = e/ +a2%—2.
40. 23y +22%y =323 + 1.

2
Pewewe: 3a x # 0 u3 gaTe jeqHaumue ciaemd na je y/ +-y=3+ —, ma je
T T

_ [ 2da 1 2de C l
y(z) =e f2i <C’+/(3—|—3>ef2i dx>—2+:r—|— n|2m|
x x x
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41. 2xy =2y — /.

. ooy 1 1 .
Pewewe: 3a x # 0 u3 mate jemmauune ciaemu ma je y — —y = ———, Ta je
T 2\/x
1 dx 1
y(w)=w|<01 > Cx — — ——Cx+\f (C € R).
2) lzlv= NV
42. zy = (x —1)e® +y.
. . / 1 z—1 .
Pewewe: 3a x # 0 u3 mate jemmauuue ciaemn ma je y — —y = ——e*, ma je
T T

1
e“dz (C € R).

1 z—1 T —
z)=lz|(CL1+ [ — - e'de | =Cx+x
lz| =
r—1 e’xr — e e’ e’
dr= | S g — [aS) =&
2 2 T z

omnmre pememe je y(z) = Cx + e”.

Kako je

e
Hanomena: Ako Ha / — dz npumeruMo napuujansy uarerpanujy (u = 1/z, e*dr =

dv), numamo gma je /—dm = — + / —da.

43. (1+22)y =2(1+22?)y + 2v1 + 22

Pewewe: V3 nare jennauune ciaenu na je

, x(l+22?) V1 + 2?
Yy - = .

1+ z2 Y 1+ 22

Kako je
z(l+2 3d d
/ (11_ f daz—/xdm—i—/ ? /xd:ﬂ—l—/xd:c—/ i =z —InV1+ a2,
x
TO je

2

612 1 2?2 B Ce” B 1
o= i (05 [ ) = s s cem

JlvHeapHa no z

44. (x+y3siny)dy = ydz.

1
Pewete: Ilara jemnauymua je auHEapHa IO T jep je g y2 siny, na je
Y

z(y) = ef% (C+/y2 sinyefifydy>

= |yl (C+ sgn(y)/ysinydy>

= [y|(C + sgn(y) siny — sgn(y)y cos y)
=y(D + siny — ycosy).
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45. (y2+aztany)y = 1.

Pewere: Jlara jennaumna je numeapHa To T jep je & — xtany = 3>, ma je

m(y) — e lnlcosy‘ (Cl +/eln|cosyy2dy>
1 2
= m Ci+ [ |cosyly’dy

C 1 / 9
+ Yy~ cos ydy
cosy  cosy

Kako je
/y2 cos ydy = y2 siny + 2y cosy — 2siny,

TO je

z(y) = +2y+ (y* — 2)tany, C € R.

cosy
1.4 BepuyaujeBe je tHauUWHE

46. DBepHyaujeBy jenHAUYMHY

v +p@)y=q(x)y” (o ¢{0,1})
pemwuTy MeTonoM Heonpebhenux ¢yHKUMja.
Pewere: Heka je y(z) = u(z)v(x). U3 mare jennauune mobujamo ma je
v+ u@ + pv) = quo®.
p(z)de

Axo v nzabepemo Tako ga je v/ + pv = 0, Ha npuMep v = € f , OHZIA je

du _ o= [r@as
uDé
ma je

W =C+(1— a)/q(m)eu_a) fp(r)dxdx,

Kako je v 7% = e(a_l)fp(z)gm7 oImTe pemen.¢ DepHynImjeBe jeqHadmue je

ylia _ e(afl)fp(a:)dm <C+ (1 _ a) /q(z)e(la)fp<z)dzdx) )

4
47. DBepnyaujeBy jenHauuny y’ — 2V = Z4/Y pemuTu MeTonoM Heonpebe-

HUX (QyHKIUja.

Pewetwe: Ako je y = uv, OHIA U3 HaTe jeqHAYMHE CIEIU I3 j€

4
wv+u <U’ — U> = z./Yy.
x

3a v’ = 4v/x, omrocHO 3a v = z*, nMamo jenHaummEy u'r = \/ﬂ 4dnje je ONIMTe peleme
4u = In? |Cz| (C # 0). Tpema Tome, onmTe pememe nate jeanaunne je 4y = x* in? |Cz|.
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Ceobetbe Ha NMHeapHy

Y 3zamgamuma 48. — 59. pemuTu maTy jenHadnHy cBoDhemeM Ha JIMH-
eapHy.
48. Yy +zy = 113,
Pewere: Pymrmuja y : ¢ — 0 je pememe maTe jemmaumme. 3a y # 0, cMeHOM
z(z) = y~?(z) nobujamo JUHeAPHY jeaHAUNHY

2 — 22z =—2z

U3 Koje clIeId Ja je

2 2 2 2 2
z(x) =€” (02/605 xdm)—ez (C+67I):Cez + 1.

1

Ce*® +1
y = 0 mobuja 3a C = +00.

Mpema Tome, 3> = , OMHOCHO Yy = £ je ommTe pemleme U3 KOjer ce

1
VCer® +1

2
49. ' — Y= 2\/ylnzx.
Pewere: Jlara jexmaumna je Bepmysmjea. Cwmemom z = /y (y # 0) nobujamo
JIMHEApHY jeIHaYNHY

/
z ——z=lIlnx
T

quje je pememe

T, 2
z(w)zC’x+§ln z, CER.
. x 2 2
IIpema ToMe, ommTe pememe je Yy = (C’x + 2 in x) .

50. 2y —y+y3sinz=0.

Pewere: IlaTa jenmaumna je BepHymujesa, Ta ce CMEHOM 2z = 2 CBOUM Ha, JIFHE-
. / . . .
apHy JeTHAYMHY 2 -+ z = SinT 4Yuje je peleme

1
2(z) = Ce ™ + 5(smx —cosz), C E€R.

IIpema Tome, ommTe pememe je
1 . 1
— =Ce "+ i(sznaz — cos ),
Y
a y = 0 je cuHTyJapHO pelIeme.
Yy cosxT

51. y’—l—g _ y(m/2) = V2.

Pewere: Jlara jenmaumma je Bepmymmjesa, ma ce cMeHOM 2z = Y2 CBOIM HA JIWH-
eapHy jeaHAYUHY

/
zZ 4+ —z=2cosx
T
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yuyje je OUIITe pelemhe

5 2 . 4 C

y =\|2— 5 |sinz+ —cosz+ —, CER.
T x T

W3 maror ycmoBa ciaemm ma ce TPamKeHO HAPTUKYJIAPHO pememe moduja 3a C = 4.
x JR—
2
Pewere: lara jemnaumna je DeprymmujeBa, Ia ce CMEHOM z = %~ ' CBOIM Ha JIWH-
eapHy jeaHauYuHy

0.

52. o — -2 2 cot
y 8Zn.’1:+y co

IIpema Towme,
1 T T T
2(z) = Ci+ [ |tan 5|cot de =(C+ux) cotg.

| tan % |

1 T
Onmre pememe je — = (C' + x) cot 5 a y =0 je cuHryJIapHO pemene.
Y

2
53. y' + Y= VY-

Pewere: IlaTa jemmaumna je DepmymmjeBa. 3a y # 0 cmenoMm z = \/ﬂ nodujamMo
JMHEAPHY jeqHaYUuHY

cos? x

, 1 1
2t =0
T cos

x’
1 / |z|dz
— | C1 +
|| cos? x
1
= W <01 + sgn(x) /wd(tan x))
x

ma je

w
~
8
N
I

In | cos z|
= — +tanx + ———
x x
IIpema ToMe, ommTe pememe je
C +In|cosz| 2
y=|tanx + — | ,
T

a y = 0 je cuHryIapHO pemIeme.
54. z(1—2?)y' + (222 — 1)y = x3y3.

Pewewe: ®ymrmumja y : © — 0 je pememe mare jemnaumue. 3a y # 0 mmamo
BepuyaujeBy jennauuny
222 — 1 x2

z(1 —az2)y: 1- 22

/

y +

KOja Ce CMEHOM z = Yy~ 2 CBOAW Ha JIMHEADHY jeAHAUnHY

, 20 —1 22?

z(1 —z?) 11—
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Kako je

/2x21 dx 1/ dx 1/ dx

——dr= [ —+- +- [ —,

z(1 — z?) z 2)z—1 2) z+1
2

Z(SE) :e—lnxz\xz—ﬂ Ol_/eln:czhtz—l‘ z7dx
1—z2

1
= m <01 + 2sgn{z® — 1}/w4d;c>

C 2

+ .
z2(z?2—1) bHaz?2—-1

TO je

IIpema Tome, ommre pememe je — = ———————— . .
’ ! y?  x2(z2—-1) 5 22-1

1 C 2z
2

55. (1+22)y’ —4/y(1 + 22) arctanx = 2zy.

Pewere: @Oymarmmja y : * — 0 je pememe mare jemmaumue. 3a y > 0 mmamo
BepryaujeBy jennauuny
, 2z 4arctan x

YTl T At e

KOja Ce CMEHOM Z = \/ﬂ CBOIU HA JUHEAPHY jeTHAUUHY

, T 2arctan x
zZ = z=
1+ 22 V1422

unje je pememe z = /1 + x2(arctan® z + C) (C € R). Tpema ToMe, ommTe pememe je

y = (14 %) (arctan® = + C).

Bepuynujesa no x

56. (2%iny—x)y =y.

Pewete: Ilarta jemnaumna je DepHynujeBa mo x jep je

1 in
o+ - = LY
)
n nedpurncana je 3a y > 0. Cmenowm 2(y) = 1/x(y) oBa jemmaumna ce CBOAM Ha TUHEAPHY
jenHavYMHY
, 1 Iny
2= —z=——
Y Y

IIpema Towme,
Iny
2(y)=y|C— ?dy =Cy+iny+1,
a ommre pememe je Cy+Iny+1=1/z.

57. o' (z%y® +ay) = 1.
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Pewete: Ilara jemnaumna je DepuynujeBa mo x jep je

. 2 3
T ——x=zx"y" .

1

3a & # 0 cmenom z(y) = 2~ (y) nobujamo muHeapny jeamauuny z 4+ —z = —y>, ma je
Y

z(y) = eV’ /2 (C — /y3ey2/2dy>
- e*yz/2 (C _ y2ey2/2 + 26y2/2>
= Ce_y2/2 — % 42

1 2
IIpema Tome, ommTe pememe je — = Ce Y 2 _ y2 + 2.
T

58. (1—x2siny)zy’ = 2.
Pewewe: U3 mare jemmauwmne ciremqm
1 SINY 4

/
r — —r=— x .

2 2

Cmenowm 2(y) = x~%(y) nobujamo muueapuy jemsaumny 2’ + z = siny uuje je pememe

1
z=Ce ¥ + E(smy —cosy), CER.
.1 _ 1
IIpema Tome, ommre pememe je — = Ce Y4+ E(smy — cosy).
x

59. vy siny + 4x3 cosy = 2.
Pewewe: Cmenom z = cosy mobujamo BeprynujeBy jemHaunny

2 4 2xz = 423 2*

Koja ce cBoaM (cMeHOM u = 2~ %) Ha mUHEApHY
o — 6azu = —122°

qnrje je pememe

322 2, 2
u(z) = Ce™ + 2z +§, C e R.

1 2
IIpema ToMe, OMNITE PEMEHmE je ———— = Ce®™ 4+ 222 4 =.
cos>y 3

1.5 Jempaumue ca ToTasHUM mUdepeHIjaTIOM
60. Ilara je jemmauuna P(z,y)dz+Q(z,y)dy = 0, mpu gemy je Py(x,y)

Q' (x,y). llorazaTu ma je ommre pememe Te jemuauune u(x,y) = C
(C € R), rae je

u(z,y) —/P(ﬂc,y)dwr/ <Q(w,y)—ai//P(w,y)dx> dy.
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Pewewe: U3 ycaosa P; = Q; caenu na je uzpas Pdxr 4+ Qdy mudepenuujan veke
($yHKIMje u, OMHOCHO Ja je

P(z,y)dz + Q(z,y)du = u} (z,y)dz + uy (2, y)dy.

IIpema ToMme,

w(e,y) = / o (@, y)dz + ply) = / Ple,y)dz + oly). ()

0
N3 ycaosa u; = @ cuenu 1a je 30 / Pdz + ¢’ = Q, ogakine umamo na je
Y

o (x,y) = Qz,y) — %/P(%y)dﬂc, o(y) = / <Q aay/P(x,y)dx> dy.

"3 nocnenme jeqnakocTu u jenHakocTu (*) ciemu TBpheme 3amaTka.

Y samanmma 61. — 70. pemury nare jeagHadrHe cBohemeM Ha OOJIMK

Pdz + Qd = 0.

61. (zy* — 223y?)dx + (22293 — 2*y)dy = 0.
Pewetse: Jlesa cTpana L(x,y) nare jemHaumbe je moTIyHW mudepeHOUjaT jep je
L(z,y) = zy*de + 2%y dy — 223y dx + 2 ydy) = %d(m2y4) — %d(1:4y2).
IIpema Tome, onmre pememe je
2?y*(2* —y*) =C (C € R).

Opyro pewetse: TlomTo je ucnymeH yciaoB P; = Q',, ommre pememe je u(z,y) = C
(C € R), rue je
1

u(z,y) = / (xy* — 22°y°)dx + / 0-dy = 5m2y4 — §x4y24
0 0

62. (2zcosy—y?sinz)dr + (2ycosz — 22 siny)dy = 0.
Pewere: Axo je L(x,y) neBa crpama sate jeaHauWHe, OHJA j€
L(z,y) = 2z cos ydx — 2° sinydy + 2y cos zdy — x> sin ydx
= d(z’ cosy) + d(y® cos )
= d(z® cosy + y° cos z).
IIpema Tome, onmTe pememe je x°cosy +y>cosz =C (C € R).

Opyro pewere: TTomro je UCHymeH yCIoB P?: = Q’, ommre pememe je u(x,y) = C

(C € R), rme je
x Y
u(z,y) = / (2z cos y — y* sin z)dx + / 2ydy = z* cosy + y* cos x.
0 0

63. (ze¥+e*)y +e¥+ye* =0.
Pewwetse: U3 marte jemmauumne ciemm na je

(e¥ +ye*)dx + (ze? +e*)dy = 0.
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Ako je L(z,y) meBa cTpana oBe jeiHavuHE, OHIA j€
L(z,y) = e¥dx + zeVdy + ye"dx + e"dy = d(ze?) + d(ye”),
na je ommre pememe ze¥ 4+ ye® = C (C € R).
Opyro pewere: TlomTo je UCIyHmEH yCIOB P; = Q;, ommre pememe je u(z,y) = C
(C € R), rue je
u(z,y) = / (e¥ + ye®)dx + /y dy = €Yz + ye®.
0 0

64. Txtydy  dy _ydr

/32 142 @ x2

Pewewe: Kako je

— zdr + ydy Y zdy — ydx
=+ Y /$2 + y2 T l'2

. . . Y
TO je JaTa jelHaYMHa €KBUBAJIEHTHA jeTHAUYUHU d( 22 +y? + =) = 0. IIpema ToOMe,
T

OIIIITE pPEIlleHmhe naTe jeTHAYNHE je

212+l =c, (CeR).
X

65. y'(eY+x+sinx)+e”+y—+ycosx=0.
Pewere: Ilara jemHaumna je eKBUBaJICHTHA jeTHAUMHI
(e +z+ sinz)dy + (¢ +y + ycosz)dx = 0,
OJHOCHO jeIHAYNHU
eVdy + e"dx 4+ xdy + ydx + sin xdy + y cos xdx = 0.

Kako je d(zy) = ydx +zdy u d(y sinx) = y cos xdx + sin xdy, To je onmTe pememe mate
jemnauune eV +e” +xy+ysinz =C, (C € R).

xdy Y

. = -1 .

66 22 1 92 (x2+y2 )d:r;
Pewere: Axo je

P(ZL‘, y) =

Yy T
7717 z, =T 5 o
e Qe,y) = =57 7

OHIA je

22 — y?

Pl(z,9) = Q\(z,y) = ———,
(@ y) = Q,(z,y) @ 1 7)?

. . . . 12
oa je y mMTamlmy jeJHAYMHA ca TOTAIHUM mudpepennujasoMm. M3 jemnakoctu u, = P

caenmn na je

u(z,y) = /P(«'B, y)dz + o(y) = a?"ctcmg —z+ o),

a u3 jemaxoctn u,(z,y) = Q(z,y) cremn ma je o(y) = Cy, rme je Cy € R. Tlpema

z
Tome, u(z,y) = arctan; — x + (1, a onmre pememe JaTe jeJHAYUHE je

arctan = — ¢ = C (C € R).
Y
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Opyro pewere: ITomTo je mcmymen ycaos P; = @', onmre pememne je u(z,y) = C
(C € R), rue je

‘ Y Y T
u(x,y):/ (:E2+ 2—1>d1’+/ 0-dy = arctan — — .
0 Y 0 Y

. 12 .
Hanomena: Ako y npsom pememy nobemo ox jemmakoctu u, = @, onza je

u(w,y) = / %wdy +u(e) = arctan % + (),

rae je ¢'(z) = 1, ma je onmre pememe arctan 4 +x =D (D € R). Ucro Tako, ako y
x
APYrOM pelley Hajlpe MHTErPAIUMO IO Y, IMaMo na je

Y oxd v
U(ﬂﬁ,y):/ 5 y2 —|—/ dx:arctany—kx.
0o T°-HY 0 €z

67. Y = (x+y+1)€w,€y‘
(x+y+1)ey —e®

Pewere: Axo je Q(z,y) = (z+y+ 1)e? —e” u P(z,y) = €Y —e"(x +y + 1),

oHma w3 mate jemmauwmme ciaemu ma je Pdr + Qdy = 0. Kaxo je Q) = P; =e¥ — e,

nocroju ¢pymrmmja u : R — R TarBa ma je Q(z,y) = u;(w,y) u P(z,y) = u),. U3 osux

jemHakocTu mobujamo ma je

u(z,y) = /Q(w, y)dy + p(x) = ze’ +ye’ —ye® + p(x)
u ¢’ (z) = —ze® — €%, mro 3maum na je p(xr) = —we® + C; (C; € R), oxmocuo
u(z,y) = ze¥ +ye¥ —ye® —ze¥ +C = (¥ — ") (z + y) + Cy.
IIpema ToMe, ommTe pememe nare jenHauute je (eV —e®)(x +y) =C (C € R).

68. sinydzr + (z+y)cosydy = 0.

/

Pewere: Axo je P(z,y) = cosy u Q(z,y) = (x+y) cosy, onna je P; =Q, =cosvy,
na nocroju dgymrmmja u : R — R TakBa na je ul, = P u u; = Q. IIpema TOMeE,

u(z,y) = /Sin ydz + ¢(y) = z siny + ¢(y).

U3 ycaosa u; = Q cremn ma je ¢'(y) = ycos(y), ma je ¢(y) = ysiny + cosy, a ommre
pememe nare jenHaunte je (x +y)siny +cosy=C (C € R).

69. y = AV
(1-va2+y)y
Pewewe: M3 nare jennauumne cienyt na je

1+ zv/2% 4+ y?)de — (1 — /2% + y?)ydy = 0.

Axo je
oHJa je ng = @', ma mocroju ¢pymrmmja u rarBa sa je W'z = P u u; — Q. U3 osux

jemHakoCTM Ho0MjaMo na je
1 y2
U(%y):xJFg (x2+y2)375+01 (C1 € R),
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[1a je OIINTEe pPEeIleHhe NaTe jeTHAYnHE
1 y2
l‘+§ (x2+y2)2—§:C’ (CER)

Opyro pewete: Ommre pememe je u(x,y) = C, rae je

x Y 1 2
u(:v,y):/ (1+:c\/x2+y2)dac—/ (1—\/1—|—y2)ydy:x+§(ﬂc2+y2)3/2—y?—
1 0

¥y __ — _ T
70. <$2+y2 y)dm ($+x2+y2 e)dy.

. Y €z .
Pewewe: Ako je P = — nu@Q=—\z+ —¢Y ), onma je P =
J (:c2 12 y> Q@ ( 22 + 42 ) Aa je Loy,

/ . . .
Qz? Ia MMaMO JeJHadYrHy Ca TOTAJIHUM ,B;I/Iql)epeHHI/I\]aJIOM. Kaxo Je

L | W

s
umm=/P@wM+Mm=wmm§*w+ﬂw o' (y) =€,
onmrTe peme}be je JaTo ca

x
arctan — —xy+e =C, C € R.
Yy

MHTerpaumonn paktop

71. Heka je mara jemmaumna P(z,y)dr + Q(x,y)dy = 0, npu uemy je
P, # Q). Axo nocroju ¢pymrmuja A(z,y) (MHTErpamroH;m (axrTop)
TakBa Ia je

Az, y)P(z, y)dz + A(z,y)Q(z,y)dy = 0
jenHaUYMHA Ca TOTAJJIHUM AU(EPEHIN]aoM, JHOKA3aTHh Ja je

NP = X,Q = \NQ, — P)).

Pewere: Ako je APdx+AQdy = 0 jenHaurHa ca TOTAIHUM AX(EPEHIN]AIOM, OHIA
je
O(AP) 9(A\Q)

Ay or

OJHOCHO

/ / ! /
NP+ X, = N.Q + Q).

W3 ose jemnakoctu ciaemu tBpheme 3amarka.
. o PV
Hanomena: Axo je A = A(z), orma je X, = 0, na je — = ——— . IIpema TOMe,
] ; je A, =0, maje ~ ) P :
UHTErpanuonu (GakTop obauka A(r) mOCTOjU caMo ako (P; — Q")/Q ue zaBucu ox y.
Cuamano, nrerpammonn gakrop obimka A(y) mocroju camo ako (Q, — P;)/P He 3aBUCH

A, Q- Py
on x, IpA UeMy je — = —————.

A P
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72. Ilokasaru na mupepennmjanna jemnauuna P(z,y)dr + Q(x,y)dy =0
kKoja mma onmre pememe u(x,y) = C' uma mATErpanmMoHu HAKTOP.

Pewewe: W3 jemmakoctu u;da: + u;dy = 0 u mare jengHAUMHE CJEIU 1A je u;/P =
u;/Q. Axo je Az,y) = ul/P, onna je ul, = AP n u; = A\Q, mTo 3HaUM ma je A
VHTErpanroHn (PakTop IaTe jeIHAUNHE.

Y s3amamuma 73. — 77. oOpeIUTH MHTETDALUOHUA (AKTOP U PEMUTU
JATy jeTHAUmnHY.

73. (2zy+ 2%y +y3/3)dx + (22 + y?)dy = 0.

Peweme: Heka je

3
P(z,y) = 2zy + 2’y + % Qz,y) = 2° + y°.

P — Q.
Kako je —4+—F

Q

ciaenn ja je A(z) = €”. llpema TOMe, IMaMoO jeJHAYMHY Ca TOTAJHUAM jedepeHIrjajsoM

= 1, unTrerpannonn pakrrop He 3aBuUCK ox Y. U3 jenmaumne d\/\ = dz

3
<2xy + 2%y + yg) e“dx + (2° + y*)e"dy = 0,
na je
v
u(z,y) = /(ﬂc2 +y)etdy + o(w) = aPye” + e + (@),

rze je ¢ () = Cy (C1 € R). IIpema Tome, onmre pememnse je y(3x2+y?)e* = C (C € R).

74. (2zy® —y)dx + (y* +x +y)dy = 0.
Pewere: Hera je P(z,y) = 223> —y n Q(z,y) = y°> + = +y. Kaxko je

A /
Q, — P, _2-day 2
P 2wy? —y Yy’
uHTerpamionn $paxkTop He 3aBucu ox T. U3 jemmaumme N /A = —2/y caemm ma je A =

1/y?. Jemmauuna,

1 T 1
(2m)dm+(1+2+>dy—0
Y Y )

je ca jemHauMHA ca TOTAJHAM IA(GepeHIjaIoM, Ia je

1 T
u(z,y) = / <2$ - > dz + ¢(y) = 2 — = + o(y),
Yy Yy
rae je p(y) =1+ 1/y, ommocuo p(y) =y + In|y|. Ipema Tome, onmre pememe je

2~ Z 4y+inly=C (CER).
)

75. (y—y?)dx + (x + zy?)dy = 0.
Pewere: Haxa je P(z,y) =y —9° u Q(z,y) = = + zy*. Kaxko je
Py—Q, 4 Q. —P, 4y

Q __a:—i—acyQ’ P 1—qy2’
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IaTa jerHadnHa uMa MHTErpanuonu paxtop A(Y), mpm yemy je

d
ln)\(y):4/ YW oin(1 — ),
1—9?

omocro A(y) = 1/(1 — 3*)2. TIpema Tome, jemmadmma

y z(1+y?)
dz + dy =0
L

je ca ToramHUM nudEepPEeHnnjaioM, Ma BEHUM DellaBambeM JOOMjaMO OIINTE PEHeHe

¥ +Cxy—1=0 (C€ER).

76. (2z+y—yx?)dx +x(1 +22)dy =0
Pewene: Hera je P(z,y) = 2z +y — y2® u Q(z,y) = z(1 + 2?). Kaxko je

P; — Q'z 4z
Q 1422
. d\ 4x .
UHTerpanuoHn (pakTop He 3aBucH OoX Y. U3 jenHauuue SR cremu ma je
x
Az) = 1/(1 + 2)2. TIpema ToMe, UMaMO jeAHAUMHY Ca TOTAJHAM I€(EPEHIA]jaToM
2x + y — ya? T
dr + dy =0,
(1+ 2?)? 1+ 22 4
ma je
x xy
u(x,y) = dy +v(x) = + ¥(x),
() = [ ity +0te) = 1o+ ()
: ’ 242 ooy —1
rzae je ¥'(z) = 2z/(1 + z*)°. Ilpema ToMe, ommre pememne je o C (C € R).
x
tan
7.y =AY
T+y
Pewewe: 3 jemuauumne
Ntany +A——— =X
cos?y
nobujamo wmHTerpammonn (artop A(y) = cos(y). Hakxonm MHOEema ¢ A jemHaumHa
nocraje
sinydx + (z + y) cos ydy = 0,
na je

u(z,y) = /Sin ydz + ¢(y) = z siny + ¢(y).

Kaxko je ¢'(y) = ycosy, 1o je ¢(y) = ysiny + cosy, a ommre pememe je

(z+y)siny+cosy=C, C€R.
78. Oppemnutu uaTerpanvorn Gpaxrop A(y) v pemmTu jeaHAUNHY

(y sin 2z + xy?)dz + (y° — sin® z)dy = 0.
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Pewetwe: Ako je

P(z,y) = (ysin2z + zy*)Ay), Q(z,y) = (y° — sin® 2)A\(y),

OHZA 13 yCIIOBA P; = Q; cienu
by _ 2sin2zx+2zy 2
A ysin2z4ay: vy

omocHO A(y) = 1/9%. Jenmaumna ca ToTAJHUM mudepeHIN]aIoM je

sin 2x sin?z
4z |de+ (y— > dy =0,
Y Y

cos 2x x? 1

+ 4o, YW =y-—,
2 5 ey), ¢ =y %

ma je

u(z,y) = —
3 2 2 2 c 2
a ommre pememe je z° 4+ y° + — sin”x = C.
79. 3a numeapny jemnauuny y' + p(x)y = q(r) ogpemutn ommre pememe

HaJayKeHEM MHTET DalrOHOT (jpaKTopa.

Pewere: U3 nare jenmauumne ciaemu na je (p(xz)y — q(z))dz + dy = 0. Ako je

/ /

Py - Q,
Q

nHaTerpanuonu pakrop A(x). U3 jexnaunne A\,/A = p(z) nmamo A(z) = efp

P(z,y) = p(z)y — ¢ u Q(z,y) = 1, onna je = p(z), mTo 3HAUM Aa MOCTOjU

(@)dz IIpema

TOME, jeTHAYNHA

ef (p(z)y — q(z)) dz + efp(m)d’”dy =0

je jenHauyHa ca TOTAJHUM AUPepeHNUujaaoM, Ia je

e = [ ey v < gl PO ), ) = gt
oIAKITe MOBMjaMO TO3HATO ONIITE PElleme JMHeADHE jeIHacIHe.
80. 3a mudepeHnUjagHy jeTHAUUHY
(2*y+y+1)dz + (z +2%)dy = 0

OpeNUTU UHTErpanoH GakTop A(Z), ONIITe peleme u n3padyHaTh

limy(x).
z—0
Pewerse: Muoskemem nate jennauune ca A(x), U3 yCIoBa TOTAIHOT AUPEDPEHIN]ATA
N %@ e tom .
no6ujamo = ———, naje \(z) = . HoBa jenmauuna je
! Az) 1422 ) 1+ 22 ) )

1
<y+.132+1) dx + xdy = 0,

a WmEeHo ommTe pememe je zy + arctant = A (A € R). Ilpema Tome,
A arctanm) _{:I:oo7 A#0

timy(e) = lim, (m_ z -1, A=0."
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1.6 Pa3He jemnauwmne
Pemutn nate jennauumne.

8l. (xcosy—ysiny)dy+ (zsiny+ycosy)dx = 0.

Pewere: Jemmaumna mma waTerpamonn paxrop A(z) = e”, na je
1K%y)::/kwmﬂy+yawyﬁfdw+wW):(mé“—f)%ny+e%umsy+¢@0, ¢'(y) = 0.
IIpema Tome, ommre pememe je

((x —1)siny +ycosy)e” =C, C € R.

82. (m + ew/y> dx + (1 - z) e/ Ydy = 0.

z
Pewere: Axo je P = (m + ex/y) Q@ = (1 — ) e"Y, ouma je
Y

/A _ 2 x/y
P =Q,= se Y,
ma je y nmramy jeJHaUMHA ca TOTaJHUM audepennujanoMm. Omnmre pememe je naro ca

22 +2ye”’Y =C, C€ER.

83. (lny+2z-1)y =2y.

Pewere: Jemmaumna mma maTerpammonn daxrop A(y) = 1/y*. U3 jemmaumue ca

TOTAJIHUM JIu(epeHInjaIoM

2 1
—dz — —(Iny+ 2z — 1)dy =0

Y Y

nodujamo

2 Iny—1

umw:/*w+ﬂ% ¢ y) = ——5—.
Yy Y
Iny 2 Iny
IIpema Tome, p(y) = —, a onmre pememe je — + —— = C..
Yy Y Y
84. y' = f(ax+by+c).
. . dz .
Pewerwe: CwmenoM z = ax + by + ¢ nobujamo jemHaumny ———— = dT Koja pas-
bf(z) +a

nBaja mpoMeHmUBe T U 2. AKo je F(z;a,b) uETerpad iese cTpaHe oBe jeqHAUMHE, OHIA
je ommre pememe = + C = F(ax + by + ¢; a,b).

85. (z+y)y =v.

. . Tty .
Pewewe: 3a y # 0 u3 nare jeqmauume caem ma je = , MTO je XOMOTr'eHa

jemmaumna, ma cmeroM z/y = u(y) mobujamo ma je yu' = 1, ommocmo u(y) = In|y| +
C (C € R). llpema Tome, onmmTe pememe aaTe jemgaunse je x = y(In |y| + C).
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[Opyro peweme: 3a y # 0 u3 maTe jeqHauuHe CICId Oa je z - z/y =1, mro je
auHeapHa (O x) jeqHAUYMWHA, T je

dy

d@Zefy(Crﬂ/io=4MKH+WMM~MMD=MC+MWU

86. y(1+zy)dr—xzdy=0.

87.

88.

89.

Pewere: Heka je P(z,y) = y(1 + zy) n Q(z,y) = —z. Kako je

P — Q. 2 Q,— P, 2
BT gy, 22
Q z P Yy
nara jeiHaurHa UMa WHTerpanuonu ¢pakrop A(y), mpu udemy je dinA(y)/dy = —2/y,

ommocro A(y) = 1/y%. Kako je

1+x T dr — xd x?
ydm——dy:u—kccdx:d zy+ — |,
Yy y? y? 2

x
10 je ommre pememe 22 +2- = =C (C € R).

Hanomena: /lara jenmaunua je BepHymnmjeBa, mTo 3HAYM Ja ce MOXKe DEIIUTH
cmenoMm z = 1/y.

(x%y? + z)dy + ydz = 0.
Pewewe: Kako je

(ny?‘ + x)dy + ydx = 22y dy + zdy + yda
= 2y’ dy + d(xy)

— 22,2 d(zy)
—Y <dy—F(wy)2>’

= (ay)d (y - 1)
zy

to je y — 1/zy = C, rzme je C € R, na je ommre pememe zy? — Cxy =1 (C € R).

y(z —y)
z(z+y)

Pewerse: U3 mare jennaumue umamo na je y(xdy + ydx) = z(ydr — xdy), omnocuo

y' =

ydr —zdy

x
d@w)Zwyﬁz—%wwd<>,
Yy Yy
onaksue caemu aa je InCxy = z/y, rae je C € R.
(1-ylnz)zy =y

Pewwetse: U3 marte jemmauumne ciemm na je

dx d
z Yy

omuocHo d(ylnx) = d(Iny), omarne nobujaMo ONmTE pemene

ylnz =Iny+C (C € R).
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90. xz(y3+Inx)y +y=0.
Pewetwe: U3 mare jemmauumne ciemu na je
vidy +inz - dy + gdm =0,
T

omiocuo d(y*/4) + d(ylnz) = 0, na je onmre pememe y*/4+ylnz = C (C € R).

[Opyro pewewe: M3 nare jenHaumue ciennt na je
L™ + (y* + Inz)dy = 0,
x

mTo je jemHaumHa ca ToTtajgHuM audepennujasoMm. [Ipema Tome,

u(x,y):/%dw:ylnwﬂow),

rae ¢(y) ompebyjemo u3 ycaosa u; =y +inz.

Yy tay+l
x2+axy+1°

Pewere: W3 jemnakoctn

91. ¢ =

(> +zy+ Ddz+ (@® + 2y + 1)dy =0
caenn na je
(z + y)(ydx + xzdy) + d(z +y) = 0.
CumenoM u = ¢+ y u v = zy nobujamo jemmaumay dv + du/u = 0, uuje je pememe
v+In|ul = C, ma je pememe nare jemmaumne Y|z +y| = D (D € R).
92. (z+zy+y?)dr = (22 +zy —y)dy.
Pewetse: N3 marte jemmaumne ciemu na je
dx B dy
24ay—y Y ray+a

omake nodujamo
dx — dy zdx + ydy

(+y)(e—y—1) (z+y)(a®+y?)’

OJHOCHO

(x—y—1>%=C@*+9°) (CER).
93. zv (y - x26*92) =1.

— 2 . .
Pewere: U3 nare jeamaumme caemu aa je = — yr = —e ¥ z°, mro je Bepryaujena
jeamaumua mo z. Cmenom z ™~ 2(y) = 2(y) mobujaMo JMHEAPHY jeAHAUNHY MO z UHje je

pememe z(y) = (24 C)e™¥ (C € R). llpema Tome, OnmTE PEMIEHE NATE jeAHAYUHE j€

e(y) =" /2(2y+C)"Y> (CER).

94. (x+y-—2)dzx+ (x—y+4)dy=0.

Pewwetse: Jlarta jemnaumua je jeqHaumHA ca TOTAJIHUM AA(EPEHINjaIOM, ma je
2

we) = [(@ry=2t+ o) = S by~ 20+ ol0)
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U3 ycaosa u'(y) = v —y+4 cremu na je ¢ (y)
(C1 € R). IIpema TOMe, ONIITE pemieme je

—y+4, omocuo p(y) = —y?/2+4y+C

22+ 20y — 4z — > +8y=C

(C € R).
Opyro pewewe: Cvmerom * = v — 1 mw y = v + 3 u3 mare jenmaumbe moGmjamo
XOMOT'€HY jeqHaUUHY
’ v+ u
o =
v—u

umje je ommre pememe u2 + 2uv — v?

C (C € R). BpahameMm npoMeHbUBUX X U Y
“MaMo OIINTe Peliemhe AaTe jeIHaunHe.
95. V3+2x—2a2-y =y.

Pewere: Ilara jemmaumna pasiBaja IPOMEHJbUBE, Ia U3 jeTHAKOCTU

dy dx
y VA= (x—1)2
nobujamo na je y = Ce e = (C € R).

96. (2z—y+ 1)dz+ 2y —x — 1dy = 0.

Pewete: Jlara jemnauymua je jeqHadymHa ca TOTAJIHUM AudePEHIU)jAIOM, Ia je

u(z,y) = /(2w —y+Ddz +o(y) = 2° —yz + + ¢(y),
upu uemy je ¢(y) =y> —y+ C; (C1 € R). IIpema Tome, onmTe pememne je
24+’ +r—y—ay=C (CER).

Hanomena 1: Ako je A(z,y) meBa crpana nare jeqHadmue, OHAA j€

A(z,y) = 2zdz + dz + 2ydy — y — (ydz + zdy) = d(z° + ) + d(y* — y) — d(zy),

OIaKJIe MUPEKHO HOOMjaMO OMTe penremne.

Hanomena 2: Cvenama ¢ = u + o u y = v + [ jeaqHaunrHa ce CBOAU HA XOMOIEHY.

97 dx _dy
22 —2xy+ 2y Y2 —day’

Pewetse: N3 marte jemmaumne ciemu na je

(v° — 4xy)dz + 2zy — z° — y°)dy = 0,
mTO je jefHaYMHA ca TOTAJHUM AUPEepPEeHNUjaoM duje je ONITe pelmene
2¢y° — 3zy® + 62°y = C
Hanomena: /lara jemmaumHa je m XoMOreHa.
, 2x—4y+1
98. y =297
z—2y—+1

(C € R).

Pewere: CmenoMm z — 2y = z jara jegHadWHa Cce CBOAUM HA jeqHAUNHY
z+1
3z+1

z = —dx



37

1 udepennujanne jenHadymHe IPBOT peaa

yuje je perieme

1 2
§z+§ln+3z—|—1|:—z+C1, C; € R.

Bpahamem npomensmuBux x u y u cpebuBamem modbujaMo OINIITE pEHIeHe

(3z — 6y +1)%e'**™% = ¢ (C € R).

or + 3y + 2
99, o =220
r+y
Pewewe: Cmenama x =u — 1 u y = v + 1 nobujamMo XOMOTEHY jeaHadnHy
, Su + 3v
v=——
u—+v
a 3aTMM CMEHOM v/u =t nobujaMo jemHadumy
1+¢ d du
2+4t+5

MHTeraHI/IjOI\J JIeBE 1 OeCHE CTpaHe OBe je,HHaKOCTI/I n Bpaha}beM OIPOMEH/LUBUX T U Y

HAJA3UMO OIMNITE PEIleHhe AaTe jeTHadnHe

2
1 1 1
exp § arctan iJr2 =Clz +1| rrl +4 i +5, CER.
y—1 y—1 y—1

100. zy = /322 +y2+y.

Pewerse: JlaTa jeqHaumHa je XOMOT€Ha, TIa Ceé CMEHOM U = Y/Z CBOIM HA jeTHAYUHY

du dzx
T = — unje je pememe u + Vu?+3 = Cz (C # 0), a onmTe pememe mate
u® + x

jenHaumHe je
Cz® =y + /322 + 2.

101. yy = ze¥’ 7",

2 2 2
Pewere: V3 nare jenmauune caemu na je ye Y dy = ze™? dx, onmocHo d(e™™ ) =
2

d(e™™ ), ma je ommre pememe e v = g +C (C € R).

102. o (zy —y3z*) = 1.
Pewete: Ilara jemnauwmna je Depuyaujesa mo x
z —yz = —y2".
Cmenom 2(y) = 7 3(y) oBa ce cBOIM HA JMHEAPHY jeIHAYMHY 4YHje je Pemermhe

2 2
2(y)® = Ce /% 4 g2 — 5 CeR

1 2

. - 2 2
IIpema Tome, onmre pememe je — = Ce 3V /2 4 Yy — -
x

103. ¢ +tany = o5y’

Pewerwe: CmeHOM z = siny sara jejHauWHa C€ CBOAW Ha JWHEADHY jeIHAUNHY
2 4+ 2z = x unje je pememe z = Ce™ " +x—1 (C € R). Onmre pememe naTe jeIHaunHe

je siny=Ce “ +z — 1.
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104.

105.

106.

107.

108.

(zsiny +y)dz + (22 cosy + xInx)dy = 0.
Pewwetse: Aro je
P = (zsiny+yA(z), Q= (z%cosy+zinz)\(z),
1
onna u3 yciosa P, = Q', nobujamo naTerpamonn paxtop A(zr) = —. Pemapamem nobe
x
jeAHauMHE ca TOTAIHUM JA(EpEeHIN]aIoM HATA3MMO ONIITE Deenhe

zsiny+ylne=C, C¢&€R.

(22 + 22y — y?)dx + (y? + 2zy — 22)dy = 0.

Pewewe: JlaTta jemmaumma je xomorena. CwmeHoM u = y/x, 3a u # —1, oHa ce
CBOIU Ha jeTHAYNHY

dx u? 4+ 2u—1

—_ = du

z (w>+1)(u+1)
anje je pememe z(u® + 1) = C(u + 1). Onmre pememe mare jemnauumue je x> + y? =
C(z + y), a naprukyasapso pememe y = —z (3a u = —1) ce nobuja u3 ommrer 3a
C = oo.

Y =ylz.

Pewetwe: Ilata jenHauwHa je medunmcana 3a zy > 0 umu y = 0, npu uemy y = 0
jecre meHo pememe. 3a xy > 0 cMeHOM U = Y/T jeiHaUYMHA Ce CBOAW Ha jeJIHAYUHY

du dx
Vicu o e

unmje je pememe /|7 (\/ﬂ - 1) =C (C #0). 3a v/u=un zy # 0 gobujamo pememe
y = x. Ilpema ToMme, ommre pememe naTe jeaHaUYUHE je «/|y| = \/|$\ + C, rue je
C eR.

(23 —yy/22 + y2)dx + (2%y + z\/22 + 3y2)dy = 0.

Pewewe: V3 nare jennauumue ciaeny na je

zdr +ydy  ydz — zdy
ErE @

omuocuo dv/z? + y? = —d(y/z). Ilpema roMe, ommre pememne je

Pt+yP+2=0C CeR
x

(xdy — ydz)ch v = x%dzx.

1 T
. . 12 .
Pewere: Ilara jemmaumna je nuaeapHa y — —y = ——, Ia je
T

ch x

dx v
y(z) = |z| | C + sgn(z) ol Dzx + 2z arctane®, D € R.
ch x

. Y dx Ly dx
Opyro pewewe: M3 nate jenmaumne cuenm d <7> = , ma je = = +C
x ch x T ch x
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Tpehe pewene: 3a x # 0 n1aTa jemHaunHA je eKBUBAJICHTHA jeTHAYMHN CA TOTATHUM
Ly ) tay=o
— | dx — —dy = 0.
chrx 2 I

1
e = [ (G5 + 2 ) do s oto) = 2arctan e~ L 40,
ch © T T

I (e peHIyjantom

Axo je

OHZa U3 yCJIOBa u; = —1/z cnemu na je p(y) = A (A € R). Onmre pememe je
u(z,y) = B (B € R), ommocuo y/x = 2arctane® + C (C € R).

109. z(1+2?)y =2z +y(2?-1).
Pewewe: 3a x 75 0 13 mare jexHauMHE CIEIU Ha je

, -1 2
x(1+x2)y_1+x2'

Y

OBo je nuHEeapHaA jeqHAYMHA, TA j€

22 +1 2|z|dx 1+ 1
=—1(4 =C ——, C€ER.
y(@) || ( + / (14 22)2 x x

110. 2ty = (22 +y?)* +ya.

Pewerwe: Cumenom u = y/r mnobujamo jemmaumuy du/(1 + u?)? = dz/x. Axo je
du
I = ———————  IPUMEHOM IapluMjajHe MHTerpamnuje nMaMo 1a je
/(1—|—u2)2’ P puuj panu) J

/ du  wu +2/ du o
T4+u2  1+u? 1+ u? ’

+ arctan u, a onmTe penieme gaTe jeIHAUUHE je

na je 21 =
! 14 u?

ry Y 2
—— +arctan==Ilnx"+C, C€R.
2+ y? T

111. (2zy + 3)dy — y?dz = 0.
2 3

. . . . /
Pewewe: Jlara jexHauumHa je jnmHeapHa MO T jep je & — —x = >
Y

dy 1
z(y) =y <C+3/4> =Cy* — -,
Yy Yy

a y = 0 je cuHrymapHO pememe.

na je

Hanomena: Yecra rpemka crymeHara je na MpeBUIe 3HAK — U Ja 3aK/byde ga ce
pamr o jemHAUYMHU ca TOTAJTHUM AUPEPEHINjaTIoM.

Opyro pelewe: Iata jensaumua nMa uaTerpamuosn gaxrop A(y) = 1/y%, ma je
1 T
u(z,y) = —7/dw =—— + W),
Y Y

npu uemy je ¢ (y) = 3/y*, ommocuo ¢(y) = —1/y* + A (A € R). Tpema Tome, ommTe
pememse je u(z,y) = B, ommocuno z/y*> — 1/y°> = C (C € R).
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112.

113.

/

Y

Tty
y—x
Pewere: Cmenom y/x = u(z) mobujamo jemnaumny
1—u dx
- =2 1+2u—dP 4o
1+ 2u —u? x 7

WHTerpanujom jieBe U JecHe CTpaHe HAJIA3UMO Ja je
Inl1+42u—u?|=—2Inlz|+C; (C, €R).
Kako cymz =1+ \/5 uz=1-— \/5 pemema, TO je ONMTEe pelllelmhe JaTe jeTHadnHe
P +2zy—y>=C (C €R).
Hanomena: MuTerpadsne kpuse cy Xunepooe ca CBOJUM aCUMOTOTAMa Y = (1+\/§)x
uy=(1-+v2)z.
Opyro pewewe: M3 nare jexmaumne ciaemu xa je (z + y)dr — (y — z)dy = 0, mro je

jenHaUMHA ca TOTAJIHUM nU(epeHInjaaoM, Ia je

e.) = [ o)+ o) = 5 4+ ol

Kaxo je u/y2: z + ¢ (y), u3 jemmaxoctu u; = Q(z,y) crems ma je ¢'(y) = —y, omEOCHO
ely)=—y°/2+A(AER).

ry +y=y?lnz.

Pewewe: Ilara jemnauwna je medunncana 3a x > 0 u ekBuUBajeHTHa je Bepuynn-
jeBOj jemHAYMHU
;1 Zinz
y+-oy=y—.
x T

CyenoM z = y~ ! mobujamo muEeapHy jemHavmmy

, 1 Inx
Z = —z=——,
x x
mna je
Inx
z)=z|C— | —dz ) =Czx+linz+1,
x
(@) 1
IIIe pele = —
a ommre pememe Y(T Cotinatl

Opyro pewere: Ako je y = uv, Taga u3 gate jeAHaUYUHE CIEIU I je
zu'v + u(zv +v) = v’ Inx.

du Inx

!/ . . .
3a zv' + v = 0, ogaocuo 3a v = 1/, uMamMo jenHauMHy — = —5 dx amje je pememe

u=z/(lnt+1+4Cxz) (C € R). lIpema Tome, onmrre pememe je y(x) = 1/(Cx+Iinz+1).
Tpehie pewewe: Axo je z(x) = yx, onma je 3y = 2'/x — z/2%, ma u3 marte jenmaumue

. . dz Inzx o
nobujaMo jeaHauuHy — = ——dz 4mje je pememe
z x

! 1
_mrrl oo wen).
i

1
z
IIpema Tome, 1/y =Inx + 1+ Cz.
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114. (22 — y? + 2zy)dz + (y? — 2% + 22y)dy = 0.

Pewere: Ilara jeanaumna je xomorena. Ako je u(z) = y/x, onga je dy = udx+zdu,
a U3 JaTe jeAHAYWHE CIeIU 1A je

(1 —u? + 2u)dz + (u® — 1 + 2u)(udz + xdu) = 0,

OJJHOCHO
(u® 4+ u? +u+ 1)de + z(u® — 14 2u)du = 0. (%)
Bau#—1luxz#0je
u? +2u—1 n dx 0
———du+ — =0.
(u? 4+ 1)(u+1) x
Axo je
u? +2u—1 A +Bu+C
(W +1)(u+1) w+1 w2+1"°
OHIA je
u? +2u—1= A’ + 1)+ (Bu+ O)(u + 1).
W3 ose jemmakocTtu 3a u = —1 mobujamo A = —1, a 3a u = ¢ nodujamo B =2u C = 0.
IIpema Tome,
w4+ 2u—1 u?+1
/2— u = In +E, EER,
(u?+1)(u+1) |u+ 1]
ma je ommre pememe jemHaunie (%) marto ca (u® 4+ 1)z = F(u+1), F #0, a ommre
pememe nomasse jempaumbe je z2 + y? = G(z +y). Pememe y = —x ce mobmja 3a
u=—1.

115. cosy(siny — 3z2 cosy)dr + xdy = 0.
Pewerse: Axo mary jemHaumHy MOMHOEMMO ca A(Y) I ako je

P = Acosy(siny — 3z cosy), Q = Az,

OHIA je
N (y) 2 sin?y — 6x> sinycosy B 25in Y
My)  2cosy(siny — 322 cosy)  cos
na je A(y) = . PemaBameM jemmaumue ca TOTaJIHUM AU(ePEHINjaTIOM

cos?y

(tany — 3z°)dzx + %dy =0
cos?y

nobujamo ommre pememe ztant — z2 = C.

116. 2xylnydzr + (22 —Iny)dy = 0.

Pewewe: Jemmauuna je BepmynujeBa mo x
1 1

/ —1

+ T = T
2ylny 2y
1 1

Z = — 4yje je ONIITe pellene
ylny y

CaenoM z = 22 10o6ujaMo TUHEADHY jeIHAUTHY 2+

22%Iny =In*y+C.
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1
[Opyro pewewe: Jennaumna mMa mHTErpammonn Gaxrop A(y) = —, Ipm yeMmy je
Y
5 , Iny In%y
u(,y) =2 lny+oy), ¢ = 5 ply) =———
117. (sinz+e€Y)dx + cosz dy = 0.
Pewere: Jemnaumna mma wmHTerpammonu (Gartop A(y) = e Y. 3a jemmauuny ca

TOTAJTHIM V(e peHIHjaToM
(e_y sinxT + 1) dzr +e Y cosxdy =0
HaJIa31MO

u(z,y) = / (efy sinx + 1) de 4+ ¢(y) =z —e Ycosz + C.

IIpema Tome, ommTe pememe je © —e Y cosx = D.

Opyro pewewe: Cmenom eV = u pobujamo BepHyaujeBy jemHaumuy
2

, u
u +utanzr = — ,
cos T
—1 . . / 1 . .
a HOBOM CMEHOM z = u ~ moOujaMo JVHeapHY jeiHaAUYWHY z — tanxz = qygje je
cosT

C+zx

Cos T

118. (z4+y—-3)y +2x—-4y+6=0.

pememe z = . Bpahamem npomMeH/mUBUX & U Y HAJA3UMO OINITE PeEIleHe.

Pewewe: Cvenava z =u+ 1 u y = v 4+ 2 jeqHaumHa ce CBOAN HA XOMOTEHY

, Adv—2u
v =
U+ v
v
a oBa CMEHOM — = t Ha jeIHAUUHY
U
1+1¢ _du
2—3t+2 u
Kako je
1+t 3 2

2-3t+2 t—2 t—1
pememe nocrembe jenaaunse je (t — 2)°u = C(t — 1)?, a ommre pememe momasue jen-

Ha4YuUHE je
(y—z—1)"=Cy —22)".
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