










1. GRUPA Pismeni ispit iz MATEMATIKE 2 17.6.2012.

Prezime i ime broj indeksa

1. (25 poena) Funkciju
f(x, y) = (x2 − 2x+ 2) ln(x2 + y2)

aproksimirati Tejlorovim polinomom drugog stepena u okolini taqke M(1, 1).

2. (25 poena) Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

f(x, y, z) = x+ 2y − 2z + 5

pri uslovu x2 + y2 + z2 = 9.

3. (25 poena) Izraqunati ∫
1− 2 sinx+ cosx

1− cosx+ sinx
dx.

4. (25 poena) Izraqunati ∫ ∫
D

y − 1

x
ln
√

x2 + (y − 1)2 dxdy,

gde je D = {(x, y) : 16 x2 + (y − 1)2 6 4, 06 y − 16 x }.

NAPOMENA: Pismeni ispit traje 2h i 15min. Prvih sat vremena nije dozvoǉeno napuxtaǌe
uqionice. Zabraǌen je razgovor me�u studentima kao i upotreba kalkulatora, mobilnih telefona
i ostalih sredstava za komunikaciju.



2. GRUPA Pismeni ispit iz MATEMATIKE 2 17.6.2012.

Prezime i ime broj indeksa

1. (25 poena) Odrediti sve lokalne ekstremne vrednosti funkcije

f(x, y, z) =
2y2

x
+

x2

z
− 4y +

z2

2
.

2. (25 poena) Odrediti najmaǌu i najve�u vrednost funkcije

f(x, y) = 2x2 + y2 − 4x− 6y − 2

na skupu D = {(x, y) : 06 x6 y 6 5}.

3. (25 poena) Izraqunati ∫
dx

cosx(1 + sinx+ cosx)
.

4. (25 poena) Izraqunati ∫ ∫
D

arctg
√
x+ y

2x− 3y + 5
dx dy,

gde je D = {(x, y) : 06 x+ y 6 1, −46 2x− 3y 6−3 }.

NAPOMENA: Pismeni ispit traje 2h i 15min. Prvih sat vremena nije dozvoǉeno napuxtaǌe
uqionice. Zabraǌen je razgovor me�u studentima kao i upotreba kalkulatora, mobilnih telefona
i ostalih sredstava za komunikaciju.



3. GRUPA Pismeni ispit iz MATEMATIKE 2 17.6.2012.

Prezime i ime broj indeksa

1. (25 poena) Funkciju
f(x, y) = (y2 + 2y + 2) ln(x2 + y2)

aproksimirati Tejlorovim polinomom drugog stepena u okolini taqke M(1,−1).

2. (25 poena) Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

f(x, y, z) = z + 2y − 2x+ 1

pri uslovu x2 + y2 + z2 = 36.

3. (25 poena) Izraqunati ∫
2− sinx+ 2 cosx

1− cosx+ 2 sinx
dx.

4. (25 poena) Izraqunati ∫ ∫
D

x

y
· ln

√
x2 + y2

x2 + y2
dx dy,

gde je D = {(x, y) : 16 x2 + y2 6 4, x> 0, y >
x√
3
}.

NAPOMENA: Pismeni ispit traje 2h i 15min. Prvih sat vremena nije dozvoǉeno napuxtaǌe
uqionice. Zabraǌen je razgovor me�u studentima kao i upotreba kalkulatora, mobilnih telefona
i ostalih sredstava za komunikaciju.



4. GRUPA Pismeni ispit iz MATEMATIKE 2 17.6.2012.

Prezime i ime broj indeksa

1. (25 poena) Odrediti sve lokalne ekstremne vrednosti funkcije

f(x, y, z) =
y2

x
+

2z2

y
− 4z +

x2

2
+ 1.

2. (25 poena) Odrediti najmaǌu i najve�u vrednost funkcije

f(x, y) = x2 + 3y2 − 2x− 18y + 1

na skupu D = {(x, y) : 06 x6 y 6 4}.

3. (25 poena) Izraqunati ∫
dx

sinx(1 + sinx− cosx)
.

4. (25 poena) Izraqunati ∫ ∫
D

(x+ 5y)(2x+ y) ln
2x+ y + 1

2x+ y
dxdy,

gde je D = {(x, y) : 16 2x+ y 6 2, −x

5
6 y 6−x

5
+

2

5
}.

NAPOMENA: Pismeni ispit traje 2h i 15min. Prvih sat vremena nije dozvoǉeno napuxtaǌe
uqionice. Zabraǌen je razgovor me�u studentima kao i upotreba kalkulatora, mobilnih telefona
i ostalih sredstava za komunikaciju.



1. GRUPA Pismeni ispit iz MATEMATIKE 2 22.8.2012.

Prezime i ime broj indeksa

1. (25 poena) Funkciju f : (x, y) 7→ z zadatu implicitno jednakox�u

z2 − 2y2 + x2 + 6y + 4xz − 2xy − 5 = 0, z > 0

aproksimirati Tejlorovim polinomom drugog stepena u okolini taqke A(0, 1).

2. (25 poena) Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

f(x, y) = ln(xy)− 2

pri uslovu 2x2 + y2 = 4.

3. (25 poena) Izraqunati zapreminu rotacionog tela nastalog rotacijom figure ograniqene
krivama

y =

√
x2 + 1

(x+ 1)(x+ 2)
, y = 0, x = 0, x = 1

oko x-ose.

4. (25 poena) Izraqunati ∫ ∫
D

y3√
x2 + y2

dxdy,

gde je D = {(x, y) : 16 x2 + y2 6 9, x6 0, y > 0 }.

NAPOMENA: Pismeni ispit traje 2h i 15min. Prvih sat vremena nije dozvoǉeno napuxtaǌe
uqionice. Zabraǌen je razgovor me�u studentima kao i upotreba kalkulatora, mobilnih telefona
i ostalih sredstava za komunikaciju.



2. GRUPA Pismeni ispit iz MATEMATIKE 2 22.8.2012.

Prezime i ime broj indeksa

1. (25 poena) Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije f : (x, y) 7→ z zadate implicitno
jednakox�u

z3 − xyz + xy2 − x2y + 28 = 0, x 6= 0, y 6= 0.

2. (25 poena) Odrediti najmaǌu i najve�u vrednost funkcije

f(x, y) = 2x2 + y2 − 4xy + 2x+ 2y + 1

na skupu D = {(x, y) : −16 x6 2, 06 y 6 3}.

3. (25 poena) Izraqunati povrxinu figure ograniqene krivama

y =
x+ 2

x3 + 2x2 + x
, y = 0, x = 1, x = 2.

4. (25 poena) Izraqunati ∫ ∫
D

ln(x− y + 1)

x2 − 6xy + 9y2
dx dy,

gde je D = {(x, y) : 16 x− 3y 6 2, y 6 x6 y + 1}.

NAPOMENA: Pismeni ispit traje 2h i 15min. Prvih sat vremena nije dozvoǉeno napuxtaǌe
uqionice. Zabraǌen je razgovor me�u studentima kao i upotreba kalkulatora, mobilnih telefona
i ostalih sredstava za komunikaciju.



1. GRUPA Pismeni ispit iz MATEMATIKE 2 13.9.2012.

Prezime i ime broj indeksa

1. (25 poena) Funkciju
f(x, y) = (x2 − x+ 3) ex

2+y

aproksimirati Tejlorovim polinomom drugog stepena u okolini taqke A(0, 1).

2. (25 poena) Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

f(x, y) =
1

x
+

2

y

pri uslovu
1

x2
+

1

y2
= 5.

3. (25 poena) Izraqunati
∫ 1

0

arctg
√
x dx.

4. (25 poena) Izraqunati ∫ ∫
D

1

2x2 + y2
dx dy,

gde je D = {(x, y) : 16 x2 + y2 6 4, 06 y 6 x}.

NAPOMENA: Pismeni ispit traje 2h i 15min. Prvih sat vremena nije dozvoǉeno napuxtaǌe
uqionice. Zabraǌen je razgovor me�u studentima kao i upotreba kalkulatora, mobilnih telefona
i ostalih sredstava za komunikaciju.



2. GRUPA Pismeni ispit iz MATEMATIKE 2 13.9.2012.

Prezime i ime broj indeksa

1. (25 poena) Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

f(x, y) = (4x2 − y2) e−x.

2. (25 poena) Odrediti najmaǌu i najve�u vrednost funkcije

f(x, y) = (x− 2)2 + (y − 1)2 + 5

na skupu D = {(x, y) : x> 0, 06 y 6 4− x}.

3. (25 poena) Izraqunati
∫ 1

0

ln(
√
x+ 1) dx.

4. (25 poena) Izraqunati ∫ ∫
D

3x+ y

2− sin2(x− y)
dx dy,

gde je D = {(x, y) : 06 3x+ y 6 1, 06 x− y 6 π

4
}.

NAPOMENA: Pismeni ispit traje 2h i 15min. Prvih sat vremena nije dozvoǉeno napuxtaǌe
uqionice. Zabraǌen je razgovor me�u studentima kao i upotreba kalkulatora, mobilnih telefona
i ostalih sredstava za komunikaciju.



1. GRUPA MATEMATIKA 2 19.01.2013.

Prezime i ime : , broj indeksa :

1. Funkciju f(x, y) 7→ z zadatu implicitno jednakox�u:

zx2 + zy2 − 2zx+ z − xy = 2

aproksimirati Maklorenovim polinomom drugog stepena.

2. Odrediti ekstremume funkcije
f(x, y) = x2

− 3y2,

pri uslovu x2 + y2 = 4.

3. Izraqunati:

∫
√

x

x+ 2
dx.

4. Izraqunati:
∫ ∫

D

2x ln(x− 2y) dxdy,

gde je D paralelogram ograniqen pravama: x− 2y − 1 = 0, x− 2y − e = 0, x+ 2y = 0, x+ 2y − 1 = 0.

1. GRUPA MATEMATIKA 2 19.01.2013.

Prezime i ime : , broj indeksa :

1. Funkciju f(x, y) 7→ z zadatu implicitno jednakox�u:

zx2 + zy2 − 2zx+ z − xy = 2

aproksimirati Maklorenovim polinomom drugog stepena.

2. Odrediti ekstremume funkcije
f(x, y) = x2

− 3y2,

pri uslovu x2 + y2 = 4.

3. Izraqunati:

∫
√

x

x+ 2
dx.

4. Izraqunati:
∫ ∫

D

2x ln(x− 2y) dxdy,

gde je D paralelogram ograniqen pravama: x− 2y − 1 = 0, x− 2y − e = 0, x+ 2y = 0, x+ 2y − 1 = 0.



1. GRUPA MATEMATIKA 2 13.04.2013.

Prezime i ime : , broj indeksa :

1. Funkciju f(x, y) 7→ z zadatu implicitno jednakox�u:

xz + yz + z2 − x2 + y2 + 3 = 0, z > 0

aproksimirati Tejlorovim polinomom drugog stepena u okolini taqke A(2,−1).

2. Odrediti ekstremne vrednosti funkcije (ako postoje):

f(x, y, z) = e−2y(−x2 + y − z2).

3. Izraqunati:
∫  3

√(
x

x+ 1

)2

+ 3

√
x

x+ 1
+ 1

 dx.

4. Izraqunati: ∫ ∫
D

e3x cos(x− y) dxdy,

gde je D oblast ograniqena pravama: y = x, y = −2x, y = x+
π

4
i y = −2x+ 1.

1. GRUPA MATEMATIKA 2 13.04.2013.

Prezime i ime : , broj indeksa :

1. Funkciju f(x, y) 7→ z zadatu implicitno jednakox�u:

xz + yz + z2 − x2 + y2 + 3 = 0, z > 0

aproksimirati Tejlorovim polinomom drugog stepena u okolini taqke A(2,−1).

2. Odrediti ekstremne vrednosti funkcije (ako postoje):

f(x, y, z) = e−2y(−x2 + y − z2).

3. Izraqunati:
∫  3

√(
x

x+ 1

)2

+ 3

√
x

x+ 1
+ 1

 dx.

4. Izraqunati: ∫ ∫
D

e3x cos(x− y) dxdy,

gde je D oblast ograniqena pravama: y = x, y = −2x, y = x+
π

4
i y = −2x+ 1.









1. GRUPA MATEMATIKA 2 21.08.2013.

Prezime i ime : , broj indeksa :

1. Funkciju
f(x, y) = e−y2

cosx

aproksimirati Tejlorovim polinomom drugog stepena u okolini taqke B(
π

4
, 0).

2. Odrediti sve ekstremne vrednosti funkcije

f(x, y, z) = ln(x3y2z), (x, z > 0)

pri uslovu 3x− 2y + z − 6 = 0.

3. Izraqunati:
∫ 2

0

arctg
2− x

2 + x
dx.

4. Izraqunati: ∫ ∫
D

xy dx dy,

gde je D = {(x, y) : 36 x2 + y2 6 9, x6 0, y 6 0}.

3. GRUPA MATEMATIKA 2 21.08.2013.

Prezime i ime : , broj indeksa :

1. Funkciju
f(x, y) = ex

2

sin y

aproksimirati Tejlorovim polinomom drugog stepena u okolini taqke A(0,
π

4
).

2. Odrediti sve ekstremne vrednosti funkcije

f(x, y, z) = ln(x2y4z3), (z > 0)

pri uslovu 2x− 4y + 3z = 18.

3. Izraqunati:
∫ 6

3

arctg
x− 3

x+ 3
dx.

4. Izraqunati: ∫ ∫
D

xy dx dy,

gde je D = {(x, y) : 46 x2 + y2 6 8, x> 0, y 6 0}.



2. GRUPA MATEMATIKA 2 21.08.2013.

Prezime i ime : , broj indeksa :

1. Odrediti ekstremne vrednosti funkcije (ako postoje):

f(x, y) = (x2 + x+ 1)ex−y2

.

2. Odrediti najve�u i najmaǌu vrednosti funkcije

f(x, y) = x2 + y2 − 4x− 2y + 2

na skupu D = {(x, y) : x2 + y2 6 20, y 6 x}.

3. Izraqunati:
∫ 15

6

ln
x+ 3

x− 3
dx.

4. Izraqunati: ∫ ∫
D

x− y + 3

(x− y)2((x+ y)3 + 1)
dxdy,

gde je D oblast ograniqena pravama: x+ y = 0, x− y = 1, x+ y = 1 i x− y = 2.

4. GRUPA MATEMATIKA 2 21.08.2013.

Prezime i ime : , broj indeksa :

1. Odrediti ekstremne vrednosti funkcije (ako postoje):

f(x, y) = (y2 − 5y + 7)ex
2+y.

2. Odrediti najve�u i najmaǌu vrednosti funkcije

f(x, y) = x2 + y2 + 2x+ 4y − 2

na skupu D = {(x, y) : x2 + y2 6 20, y 6−x}.

3. Izraqunati:
∫ 2

0

ln
4 + x

4− x
dx.

4. Izraqunati: ∫ ∫
D

(x+ 2y)2 − 3

(x+ 2y)((x− y)3 − 1)
dx dy,

gde je D oblast ograniqena pravama: x+ 2y = 1, x− y = 2, x+ 2y = 2 i x− y = 4.



5. GRUPA MATEMATIKA 2 21.08.2013.

Prezime i ime : , broj indeksa :

1. Funkciju
f(x, y) = e−y2

cosx

aproksimirati Tejlorovim polinomom drugog stepena u okolini taqke C(
π

4
, 0).

2. Odrediti sve ekstremne vrednosti funkcije

f(x, y, z) = ln(x3y2z), (x, z > 0)

pri uslovu 3x− 2y + z − 6 = 0.

3. Izraqunati:
∫ 2

0

arctg
2− x

2 + x
dx.

4. Izraqunati: ∫ ∫
D

xy dx dy,

gde je D = {(x, y) : 36 x2 + y2 6 9, x6 0, y 6 0}.

7. GRUPA MATEMATIKA 2 21.08.2013.

Prezime i ime : , broj indeksa :

1. Funkciju
f(x, y) = ex

2

sin y

aproksimirati Tejlorovim polinomom drugog stepena u okolini taqke D(0,
π

4
).

2. Odrediti sve ekstremne vrednosti funkcije

f(x, y, z) = ln(x2y4z3), (z > 0)

pri uslovu 2x− 4y + 3z = 18.

3. Izraqunati:
∫ 6

3

arctg
x− 3

x+ 3
dx.

4. Izraqunati: ∫ ∫
D

xy dx dy,

gde je D = {(x, y) : 46 x2 + y2 6 8, x> 0, y 6 0}.



1. GRUPA MATEMATIKA 2 12.09.2013.

Prezime i ime : , broj indeksa :

1. Funkciju f(x, y) = z zadatu implicitno jednaqinom:

xz2 + yz2 + (y + 2)2z + 3z − 12 = 0, z > 0

aproksimirati Tejlorovim polinomom drugog stepena u okolini taqke A(2,−1).

2. Odrediti sve ekstremne vrednosti funkcije

f(x, y) = x2 + 12xy − 4y2,

pri uslovu x2 + 2y2 = 18.

3. Izraqunati du�inu luka krive: y = 3 ln(x−
√
x2 − 9), za 56 x6 9.

4. Izraqunati: ∫ ∫
D

ey−x cos 3x dxdy,

gde je D oblast ograniqena pravama: −x+ y = 0, 2x+ y = 0, −x+ y = 1 i 2x+ y = π.

3. GRUPA MATEMATIKA 2 12.09.2013.

Prezime i ime : , broj indeksa :

1. Funkciju f(x, y) = z zadatu implicitno jednaqinom:

(x− 2)2z − xz2 + yz2 − 5z + 12 = 0, z < 0

aproksimirati Tejlorovim polinomom drugog stepena u okolini taqke A(−1,−2).

2. Odrediti sve ekstremne vrednosti funkcije

f(x, y) = 4x2 − 12xy − y2,

pri uslovu 2x2 + y2 = 36.

3. Izraqunati du�inu luka krive: y = 5 ln(x+
√
x2 − 25), za 136 x6 15.

4. Izraqunati: ∫ ∫
D

ex+3y sin 4y dx dy,

gde je D oblast ograniqena pravama: x+ 3y = 0, y − x = 0, x+ 3y = 1 i y − x = π.



2. GRUPA MATEMATIKA 2 12.09.2013.

Prezime i ime : , broj indeksa :

1. Odrediti ekstremne vrednosti funkcije f(x, y) 7→ z zadate implicitno jednaqinom:

(x− 2)2z + 2(x− 3)z2 + (y + 1)2z + 16 = 0.

2. Odrediti najve�u i najmaǌu vrednosti funkcije

f(x, y) = 2x2 + 2xy + y2 + 4x− 5

na skupu D = {(x, y) : −46 x6−2, 16 y 6 5}.

3. Izraqunati povrxinu povrxi nastale rotacijom krive y = ex +
1

4
e−x; 06 x6 1

2
, oko Ox ose.

4. Izraqunati: ∫ ∫
D

y2

x2 + y2
ln

√
x2 + y2 dxdy,

gde je D = {(x, y) : 16 x2 + y2 6 e2, x> 0, y > 0}.

4. GRUPA MATEMATIKA 2 12.09.2013.

Prezime i ime : , broj indeksa :

1. Odrediti ekstremne vrednosti funkcije f(x, y) 7→ z zadate implicitno jednaqinom:

(y + 1)2z − 2(y + 2)z2 + (x+ 2)2z + 3 = 0.

2. Odrediti najve�u i najmaǌu vrednosti funkcije

f(x, y) = x2 − 2xy + 2y2 − 6y + 3

na skupu D = {(x, y) : 16 x6 6, 26 y 6 5}.

3. Izraqunati povrxinu povrxi nastale rotacijom krive y = 2e2x +
1

16
e−2x; 06 x6 1

4
, oko Ox ose.

4. Izraqunati: ∫ ∫
D

x2√
x2 + y2

ln(x2 + y2) dxdy,

gde je D = {(x, y) : 16 x2 + y2 6 e2, x6 0, y > 0}.
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