
1 (Januar, 2006)

1. Odrediti lokalne ekstremume funkcije f : (x, y, z) 7→ 2x2 + y2 + 2z2 pri
uslovu x+ y + 2z = −7.

2. Odrediti najve�u i najmaǌu vrednost funkcije f : (x, y) 7→ 2x2 + y2 −
4x + 2y na oblasti D koja je ograniqena linijama: y =

1

2
x − 2, y = −1

2
x − 2

i y = 0.

3. Izraqunati povrxinu oblasti ograniqene linijama y = x sinx i y =
x cosx za x ∈ [π/4, 3π/4].

4. Izraqunati
∫ ∫

D
e2ydxdy ako je D = {(x, y) : |x|+ |y| ≤ 2}.

2 (Januar, 2006)

1. Odrediti lokalne ekstremume funkcije

f : (x, y, z) 7→ xy

2
+

2

x
− 1

y
+ z3 − 3z.

2. Aproksimirati funkciju f : (x, y) 7→
√

1 + x(y − 1) Tejlorovim poli-
nomom drugog stepena u okolini taqke A(0, 1).

3. Izraqunati
∫

x2 − 1

x2
lnxdx.

4. Izraqunati zapreminu tela ograniqenog povrxima z2 = x2 + y2 + 1 i
x2 + y2 = 4.

3 (Juni, 2006)

1. Funkciju f : (x, y) 7→ z zadatu implicitno jednakox�u

y3 − x2

6
− z2 + xy − 6y + 2z + 8 = 0, z < 0

aproksimirati Tejlorovim polinomom drugog stepena u okolini taqke A(0, 1).

2. Odrediti lokalne ekstremume funkcije f : (x, y) 7→ 1

x
+

1

2y
pri uslovu

x2 + 4y2 = 2 i x > 0.

3. Izraqunati
∫

(2x+ 3) ln(x2 − 2x− 3)dx.
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4. Izraqunati zapreminu tela ograniqenog povrxima x2 − 6x + y2 = −8,
x2 − 6x+ y2 = −5 i z = x+ y pri qemu je y ≥ 0.

4 (Juni, 2006)

1. Odrediti lokalne ekstremume funkcije

f : (x, y, z) 7→ 2y2 − 4z +
x2

y
+

2z2

x
.

2. Odrediti najmaǌu i najve�u vrednost funkcije f : (x, y) 7→ 4y−2x−x2−
2y2 na oblasti D ograniqenoj linijama 2y − x = −4, x = 0 i y = 0.

3. Izraqunati du�inu luka krive y = ln(x2 − 1) za 2 ≤ x ≤ 3.

4. Izraqunati
∫ ∫

D
(x+ y) sin(x+ 2y)dxdy ako je

D =
{

(x, y) : 0 ≤ x+ 2y ≤ π

2
, 1 ≤ 2x+ y ≤ 2

}

.

5 (Juni, 2006)

1. Funkciju f : (x, y) 7→ z zadatu implicitno jednakox�u

x3 − y2

6
− z2 + xy − 6x+ 2z + 7 = 0, z > 0

aproksimirati Tejlorovim polinomom drugog stepena u okolini taqke A(2, 0).

2. Odrediti lokalne ekstremume funkcije f : (x, y) 7→ 1

x
− 1

y
pri uslovu

x2 + 8y2 = 3 i x > 0.

3. Izraqunati
∫

(3x− 1) ln(x2 + 2x)dx.

4. Izraqunati zapreminu tela ograniqenog povrxima x2 + y2 + 8y = −12,
x2 + y2 + 8y = −15 i z = x− y pri qemu je x ≥ 0.

6 (Juni, 2006)

1. Odrediti lokalne ekstremume funkcije

f : (x, y, z) 7→ x2 − 6xz + z3 + 24z + y2.

2. Odrediti najmaǌu i najve�u vrednost funkcije f : (x, y) 7→ 2x2 + y2 +
4x− 4y na oblasti D ograniqenoj linijama y − 2x = 4, x = 0 i y = 0.

3



3. Izraqunati du�inu luka krive y = ln(sinx) za
π

3
≤ x ≤ π

2
.

4. Izraqunati
∫ ∫

D
(x−+y) ln(x− 2y)dxdy ako je

D = {(x, y) : 1 ≤ x− 2y ≤ e, −1 ≤ 2x− y ≤ 1} .

7 (Septembar, 2006)

1. Funkciju f : (x, y) 7→ z zadatu implicitno jednakox�u

z2x− x2y + y2z + 2x− y = 0

aproksimirati Tejlorovim polinomom drugog stepena u okolini taqke A(0, 1).

2. Odrediti lokalne ekstremume funkcije f : (x, y) 7→ sinx sin y pri uslovu
x+ y = −π

2
i x < 0, y < 0.

3. Izraqunati
∫ ln 6

ln 3

(5ex − 2)ex

e2x − 6ex + 18
dx.

4. Izraqunati povrxinu dela povrxi z =
√

(x− 1)2 + y2 koja se nalazi u
oblasti 2 ≤ y ≤ x ≤ 3.

8 (Septembar, 2006)

1. Odrediti lokalne ekstremume funkcije f : (x, y) 7→ z zadate implicitno
jednakox�u z2 + xyz − xy2 − x3 = 0.

2. Odrediti najmaǌu i najve�u vrednost funkcije f : (x, y) 7→ x3 + y2 + 2
na oblasti D =

{

(x, y) : x2 + 2y2 ≤ 1
}

.

3. Izraqunati zapreminu tela koje nastaje rotacijom oko x-ose krive

y =

√

3x− 1

x2 + 6x+ 18
za −3 ≤ x ≤ 0.

4. Izraqunati
∫ ∫

D
xey−2xdxdy ako je D oblast ograniqena linijama y =

2x− 1, y = 2x+ 1, y = −x+ 2 i y = −x+ 5.

9 (Septembar, 2006)

1. Funkciju f : (x, y) 7→ z zadatu implicitno jednakox�u

z2y + xy2 + x2z − x+ 3y = 0

aproksimirati Tejlorovim polinomom drugog stepena u okolini taqke A(0, 1).
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2. Odrediti lokalne ekstremume funkcije f : (x, y) 7→ cosx cos y pri uslovu
x+ y =

π

2
i x > 0, y > 0.

3. Izraqunati
∫ ln 6

ln 4

(5ex + 3)ex

e2x − 8ex + 20
dx.

4. Izraqunati povrxinu dela povrxi z =
√

x2 + (y + 1)2 koja se nalazi u
oblasti 1 ≤ y ≤ x ≤ 2.

10 (Septembar, 2006)

1. Odrediti lokalne ekstremume funkcije f : (x, y) 7→ z zadate implicitno
jednakox�u z2 + xyz + x2y + y3 = 0.

2. Odrediti najmaǌu i najve�u vrednost funkcije f : (x, y) 7→ x2 + 2y3 + 1
na oblasti D =

{

(x, y) : 2x2 + y2 ≤ 1
}

.

3. Izraqunati zapreminu tela koje nastaje rotacijom oko y-ose krive

x =

√

3y + 1

y2 − 8y + 20
za 4 ≤ y ≤ 6.

4. Izraqunati
∫ ∫

D
yex+ydxdy ako je D oblast ograniqena linijama y =

2x− 1, y = 2x+ 1, y = −x+ 2 i y = −x+ 5.
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ПИСМЕНИ ИСПИТ ИЗ МАТЕМАТИКЕ 2 
група 1 07.04.2007. 

Име и презиме: _________________________________бр. индекса _____________ 
 
1. Функцију zyxf ),(  задату имплицитно једнакошћу  

2 3 22 2 1, 0x xy xz y y z z− + − + + = >  
 апроксимирати Тејлоров полином другог реда у околини тачке А(0, 1).  
 
2. Одредити екстремне вредности функције 

2 2: ( , ) 4 4f x y x xy y+ + ,      при услову     2 22 3, 0x y xy+ = > . 
 

3. Израчунати  
2

4
7 4

16
x dx

x
+
−∫ . 

 

4. Израчунати 
2 22 1x x y

D

e dxdy− + +∫∫ , ако је  

{ }2 2( , ) : 2 3, 0 .D x y x x y y= − + ≤ ≥  

 
 
 
 
 
 
 

ПИСМЕНИ ИСПИТ ИЗ МАТЕМАТИКЕ 2 
група 2 07.04.2007. 

Име и презиме: _________________________________бр. индекса _____________ 
 
1. Одредити локалне екстремуме функције ( , )z z x y=  имплицитно задате:  

2 2 22 3 5 4 8 1 0, 0x xy y z x y z− + + − + + = < . 
 

2. Одредити најмању и највећу вредност функције 2 2: ( , ) 2 2 5f x y x y x y→ + + − +  
на области D ограниченој са 3y x≤ + , 0x ≤ , 0y ≥ . 

3. Израчунати  
2

4
3 1

1
x dx
x

+
−∫ . 

4. Израчунати 
2 2 2 1x y y

D

e dxdy+ + +∫∫ , ако је 

{ }2 2( , ) : 2 8, 0 .D x y x y y x= + + ≤ ≥  



ПИСМЕНИ ИСПИТ ИЗ МАТЕМАТИКЕ 2 
група 3 07.04.2007. 

Име и презиме: _________________________________бр. индекса _____________ 
 
1. Функцију zyxf ),(  задату имплицитно једнакошћу  

2 3 22 2 1, 0z x x y xy yz z− − + − + = <  
 апроксимирати Тејлоров полином другог реда у околини тачке А(1, 0). 
 
2. Одредити екстремне вредности функције 

2 2: ( , ) 4 4f x y x xy y− + ,      при услову     2 22 3, 0x y xy+ = < . 
 

3. Израчунати  
3

4
3 4

16
x x dx
x

+
−∫ . 

 

4. Израчунати ( ) ( )2 sin 2
D

y x y x dxdy− −∫∫ , ако је 

{ }( , ) : 0 2 , 1 2 .2D x y y x y xπ= ≤ − ≤ − ≤ + ≤  

 
 
 
 
 

ПИСМЕНИ ИСПИТ ИЗ МАТЕМАТИКЕ 2 
група 4 07.04.2007. 

Име и презиме: _________________________________бр. индекса _____________ 
 
1. Одредити локалне екстремуме функције ( , )z z x y=  имплицитно задате:  

2 2 23 2 2 4 8 8 0, 0x xy y z y x z− + − − + + = > . 
 

2. Одредити најмању и највећу вредност функције 2 2: ( , ) 4 2 7f x y x y x y→ + − + +  
на области D ограниченој са 4y x≥ − , 0x ≥ , 0y ≤ . 

 

3.   Израчунати  
3

4
3
1

x x dx
x
−
−∫ . 

 

4. Израчунати ( )sin( )
D

y x y x dxdy− −∫∫ , ако је 

{ }( , ) : 0 , 2 2 1 .2D x y y x y xπ= ≤ − ≤ − ≤ + ≤  



ПИСМЕНИ ИСПИТ ИЗ МАТЕМАТИКЕ 2 
група 1 14.06.2007. 

Име и презиме: _________________________________бр. индекса _____________ 

 

1. Одредити eкстремне вредности функције 1522),,( +−+= zyxzyxf при услову 
573 222 =++ zyx . 

2. Функцију zyxf ),(  задату имплицитно једнакошћу  

04222 =+−++ yxzyyxxz , 0≤z  

      aпроксимирати Тејлоровим полиномом другог степена у околини тачке А(1,0). 

3. Израчунати дужину лука криве 10,
2

1
2

2

≤≤
−

= xxxy . 

4. Израчунати   ∫∫ −−++
−

D

dxdy
yxxyyx

yx
2

)2sin(
22  ако је област D ограничена правама 

2,
2

2,2 +−=−== xyxyxy π  и 3+−= xy . 

 
 
 
 
 
 
 

 
ПИСМЕНИ ИСПИТ ИЗ МАТЕМАТИКЕ 2 

група 2 14.06.2007. 

Име и презиме: _________________________________бр. индекса _____________ 

 

1. Одредити локалне екстремуме функције 
y

xy
x

yxyxf 23)ln(),( 2 −+−+= . 

2. Одредити најмању и највећу вредност функције 122),( 22 −−−= xyxyxf  на 
области { }21:),( 2 ≤−≤= xyyxD . 

3. Израчунати  ∫ ++
−+ dx

ee
ee

xx

xx

22
2

2

2

. 

4. Израчунати  запремину тела ограниченог површима:  
xyxzyxz 2,0, 2222 =+=+= . 



ПИСМЕНИ ИСПИТ ИЗ МАТЕМАТИКЕ 2 
група 3 14.06.2007. 

Име и презиме: _________________________________бр. индекса _____________ 

 

1. Одредити локалне екстремуме функције 522),,( +−+= zyxzyxf при услову 
2622 222 =++ zyx . 

2. Функцију zyxf ),(  задату имплицитно једнакошћу  

0322 =+++ xxyxyzz , 0≥z  

      aпроксимирати Тејлоровим полиномом другог степена у околини тачке А(-1,0). 

3. Израчунати запремину тела које настаје ротацијом фигуре ограничене кривама: 
0,sin,cos === xxeyxey xx и 4=x , око Ox - осе. 

4. Израчунати   ∫∫ ++++
+

D

dxdy
yxxyyx

yx
2

)2cos(
22  ако је област D ограничена правама: 

1,
2

2,2 +−=+−=−= xyxyxy π  и 2+−= xy . 

 
 
 
 
 
 
 

 
ПИСМЕНИ ИСПИТ ИЗ МАТЕМАТИКЕ 2 

група 4 14.06.2007. 

Име и презиме: _________________________________бр. индекса _____________ 

 

1. Одредити локалне екстремуме функције xy
yx

xyyxf 3212)ln(),( ++++= . 

2. Одредити најмању и највећу вредност функције 344),( 22 +−−= xyxyxf  на 
области { }412:),( 2 ≤−≤= xyyxD . 

3. Израчунати  ∫ − )cos(sinsin xxx
dx . 

4. Израчунати  запремину тела ограниченог површима: 
yyxzyxz 2,0,1 2222 =+=++= . 



ПИСМЕНИ ИСПИТ ИЗ МАТЕМАТИКЕ 2 
група 1 22.08.2007. 

Име и презиме: _________________________________бр. индекса _____________ 

 

1. Написати Тејлоров полином другог степена у околини тачке А(-1,1) за 
функцију ( , )z f x y=  задату имплицитно једнакошћу  

2 23 4xy x y xyz+ − =  

 

2. Одредити eкстремуме функције ( , , ) ln( )f x y z xyz= , при услову 
2 2 2 9x y z+ + = . 

3. Израчунати 
2

3

sin  
cos (sin cos )

x dx
x x x+∫ . 

4. Израчунати   запремину тела ограниченог површима: 2 22 1,  0z x y z= + + = и 
2 2 4x y+ =  . 

 
 
 
 
 
 
 
 

ПИСМЕНИ ИСПИТ ИЗ МАТЕМАТИКЕ 2 
група 2 22.08.2007. 

Име и презиме: _________________________________бр. индекса _____________ 

 

1. Написати Тејлоров полином другог степена у околини тачке А(1,-1) за 
функцију ( , )z f x y=  задату имплицитно једнакошћу  

2 25 3xy x y xyz+ − =  

 

2. Одредити eкстремуме функције 2( , , ) ln( )f x y z x yz= , при услову 
2 2 2 9x y z+ + = . 

3. Израчунати 2sin  x x dx∫ . 

4. Израчунати   запремину тела ограниченог површима: 2 22 2,  0z x y z= + + = и 
2 2 9x y+ =  . 

 
 





 
Писмени испит из МАТЕМАТИКЕ 2 

13.2.2008. 
I група 

 
 

__________________________________________________  __________________ 
                                              презиме и име                                                                 број индекса         
 

1. За функцију задату имплицитно једнакошћу: 
,  написати Тејлоров полиномом другог реда у 

околини тачке . 

( , )z f x y=
3 2 212 3 15 0x x yz y z y− + + + − + = 0z >

(2,0)A

2. Испитати да ли функција: 
2 2

2( , , ) 4 2x yf x y z x y z z
z
+

= + + + +  има екстремне вредности. 

3. Израчунати : 4 3 2

5sin 2  
sin sin 4sin 4sin

x dx
x x x− + −∫ x

. 

4. Израчунати: 2 2 2 2( 1)cos
D

x y x y+ + +∫∫ dxdy ако је област
2

2 2( , ) : , 0
4

D x y x y yπ⎧ ⎫
= + ≤ ≥⎨ ⎬
⎩ ⎭

 . 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Писмени испит из МАТЕМАТИКЕ 2 
13.2.2008. 

II група 
 
 

__________________________________________________  ________________ 
                                              презиме и име                                                                број индекса         
 

1. За функцију задату имплицитно једнакошћу: ( , )z f x y=
2

3 2( 1) 3 2 7
2
yx z xy y+ + − − + = , 

 написати Тејлоров полиномом другог реда у околини тачке . 1z > (0,2)A

2. Одредити локалне екстремуме функције: ( , ) ln( )f x y xy=  при услову . 2 2 8x y+ =

3. Израчунати: 
2 3 2 1( 2)

dx
x x x x+ + − + +∫ . 

4. Израчунати: 
2( ) sin( )

D

x y x y dxdy
x y
+

+
−∫∫ ако је област ( , ) : 0 ,1

2
D x y x y x y eπ⎧ ⎫= ≤ + ≤ ≤ − ≤⎨ ⎬

⎩ ⎭
. 
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