
1. GRUPA 1. KOLOKVIJUM IZ MATEMATIKE 2 22.04.2014.

Prezime i ime : , broj indeksa :

1. (6 poena) Dokazati da funkcija

f(x, y) =


y3 cosx+ x3 cos y√

x4 + y4
, (x, y) ̸= (0, 0)

0 , (x, y) = (0, 0)

nije diferencijabilna u taqki (0,0).

2. (7 poena) Napisati Tejlorov polinom drugog stepena koji u okolini taqke A(1,−1) aproksimira
funkciju f(x, y) = z zadatu jednaqinom:

2x2y + xz2 + 3yz + xz − 1 = 0, z 6 0.

3. (7 poena) Odrediti sve ekstremne vrednosti funkcije

f(x, y) = 2x2 + 2y3,

pri uslovu 4y2 − x2 = 144.

2. GRUPA 1. KOLOKVIJUM IZ MATEMATIKE 2 22.04.2014.

Prezime i ime : , broj indeksa :

1. (6 poena) Dokazati da je funkcija

f(x, y) =


y3 cosx+ x3 cos y√

x4 + y4
− 3 , (x, y) ̸= (0, 0)

−3 , (x, y) = (0, 0)

neprekidna u taqki (0,0) i izraqunati parcijalne izvode date funkcije u taqki (0,0).

2. (7 poena) Odrediti ekstremne vrednosti funkcije f(x, y) 7→ z zadate implicitno jednaqinom:

z2 − xyz + xy2 + x3 = 0, x > 0.

3. (7 poena) Odrediti najve�u i najmaǌu vrednost funkcije

f(x, y) = (x− 2y)2 + (x− 2)2 + (y + 2)2 − 3

na skupu D, ako je D trougao qija su temena A(0, 0), B(2,−2) i C(2, 2).



3. GRUPA 1. KOLOKVIJUM IZ MATEMATIKE 2 22.04.2014.

Prezime i ime : , broj indeksa :

1. (6 poena) Dokazati da funkcija

f(x, y) =


x3 + xy2√
x4 + y4

, (x, y) ̸= (0, 0)

0 , (x, y) = (0, 0)

nije diferencijabilna u taqki (0,0).

2. (7 poena) Napisati Tejlorov polinom drugog stepena koji u okolini taqke B(−1, 1) aproksimira
funkciju f(x, y) = z zadatu jednaqinom:

3x2y2 − 2y + x2z − 2yz + yz2 = 1, z > 0.

3. (7 poena) Odrediti sve ekstremne vrednosti funkcije

f(x, y) = 2x3 + y2,

pri uslovu 9x2 − y2 = 144.

4. GRUPA 1. KOLOKVIJUM IZ MATEMATIKE 2 22.04.2014.

Prezime i ime : , broj indeksa :

1. (6 poena) Dokazati da je funkcija

f(x, y) =


y3 + x2y√
x4 + y4

+ 2 , (x, y) ̸= (0, 0)

2 , (x, y) = (0, 0)

neprekidna u taqki (0,0) i izraqunati parcijalne izvode date funkcije u taqki (0,0).

2. (7 poena) Odrediti ekstremne vrednosti funkcije f(x, y) 7→ z zadate implicitno jednaqinom:

z3 + 2xyz + 2x2 + 4y2 + 8 = 0, z ̸= 0.

3. (7 poena) Odrediti najve�u i najmaǌu vrednost funkcije

f(x, y) = (x− y)2 − 3x− y + 2

na skupu D = {(x, y) : x
3
6 y 6 3x, x+ y 6 4}.



5. GRUPA 1. KOLOKVIJUM IZ MATEMATIKE 2 22.04.2014.

Prezime i ime : , broj indeksa :

1. (6 poena) Dokazati da funkcija

f(x, y) =

{
e

4y3

x2+y2 , (x, y) ̸= (0, 0)
1 , (x, y) = (0, 0)

nije diferencijabilna u (0, 0) .

2. (7 poena) Napisati Tejlorov polinom drugog stepena koji u okolini taqke C(−1, 1) aproksimira
funkciju f(x, y) = z zadatu jednaqinom:

2xy2 − yz2 + 3xz + yz + 5 = 0, z > 0.

3. (7 poena) Odrediti sve ekstremne vrednosti funkcije

f(x, y, z) = x− 3y + 5z,

pri uslovu x2 + 9y2 + 25z2 = 12.

6. GRUPA 1. KOLOKVIJUM IZ MATEMATIKE 2 22.04.2014.

Prezime i ime : , broj indeksa :

1. (6 poena) Dokazati da je funkcija

f(x, y) =

 −2 +
5y3 − 3xy2√

x2 + y4
, (x, y) ̸= (0, 0)

−2 , (x, y) = (0, 0)

neprekidna u taqki (0,0) i izraqunati parcijalne izvode date funkcije u taqki (0, 0).

2. (7 poena) Odrediti ekstremne vrednosti funkcije f(x, y) 7→ z zadate implicitno jednaqinom:

3x2 + x3 + (y + 2)2 + z2 − 2yz = 12.

3. (7 poena) Odrediti najve�u i najmaǌu vrednosti funkcije

f(x, y) = xy − 2x+ y − 3

na skupu D = {(x, y) : x2 − 36 y 6 6}.



7. GRUPA 1. KOLOKVIJUM IZ MATEMATIKE 2 22.04.2014.

Prezime i ime : , broj indeksa :

1. (6 poena) Dokazati da funkcija

f(x, y) =

{
e

x3

x2+y2 , (x, y) ̸= (0, 0)
1 , (x, y) = (0, 0)

nije diferencijabilna u (0, 0) .

2. (7 poena) Napisati Tejlorov polinom drugog stepena koji u okolini taqke D(−1,−1) aproksimi-
ra funkciju f(x, y) = z zadatu jednaqinom:

xz2 + y2z + 2xz + 3x2y2 + 2x = 1, z < 0.

3. (7 poena) Odrediti sve ekstremne vrednosti funkcije

f(x, y, z) = 2x+ 3y − 4z,

pri uslovu x2 + 9y2 + 16z2 = 6.

8. GRUPA 1. KOLOKVIJUM IZ MATEMATIKE 2 22.04.2014.

Prezime i ime : , broj indeksa :

1. (6 poena) Dokazati da je funkcija

f(x, y) =

 1 +
3x3 cos y + 5x2y cosx√

x4 + y2
, (x, y) ̸= (0, 0)

1 , (x, y) = (0, 0)

neprekidna u taqki (0,0) i izraqunati parcijalne izvode date funkcije u taqki (0,0).

2. (7 poena) Odrediti ekstremne vrednosti funkcije f(x, y) 7→ z zadate implicitno jednaqinom:

(x− 4)2 + 6y2 + y3 + z2 + 2xz = 24.

3. (7 poena) Odrediti najve�u i najmaǌu vrednost funkcije

f(x, y) = xy + 5x+ y + 10

na skupu D = {(x, y) : −66 y 6 3− x2}.











1. GRUPA Prvi kolokvijum iz MATEMATIKE 2 17.4.2012.

Prezime i ime broj indeksa

1. (30 poena) Dokazati da je funkcija

f(x, y) =


x2y√
x2 + y2

cos
1

x2 + y4
, (x, y) 6= (0, 0)

0, (x, y) = (0, 0)

diferencijabilna u taqki (0, 0).

2. (35 poena) Funkciju f : (x, y) 7→ z zadatu implicitno jednakox�u

2z2 + xz − y2z − 3z + 3x− 2y = 0, z > 1

aproksimirati Tejlorovim polinomom drugog stepena u okolini taqke A(1, 1).

3. (35 poena) Odrediti lokalne ekstremume funkcije

f(x, y) = x2 + xy + y2

pri uslovu 2xy = x+ y + 4.

NAPOMENA: Kolokvijum traje 2 sata. Tokom kolokvijuma nije dozvoǉeno napuxtaǌe uqionice.
Zabraǌen je razgovor me�u studentima kao i upotreba kalkulatora, mobilnih telefona i ostalih
sredstava za komunikaciju.



2. GRUPA Prvi kolokvijum iz MATEMATIKE 2 17.4.2012.

Prezime i ime broj indeksa

1. (30 poena) Dokazati da je funkcija

f(x, y) =


(x+ y)3√
x2 + y4

, (x, y) 6= (0, 0)

0, (x, y) = (0, 0)

neprekidna u taqki (0, 0).

2. (35 poena) Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije f : (x, y) 7→ z zadate implicitno
jednakox�u

z2 − zy + (x− y)2 + y2 − 3 = 0.

3. (35 poena) Odrediti najmaǌu i najve�u vrednost funkcije

f(x, y) = 2(y − 1)2 + (x+ y)2 + 1

na skupu D = {(x, y) : x6 0, 06 y 6 x+ 5}.

NAPOMENA: Kolokvijum traje 2 sata. Tokom kolokvijuma nije dozvoǉeno napuxtaǌe uqionice.
Zabraǌen je razgovor me�u studentima kao i upotreba kalkulatora, mobilnih telefona i ostalih
sredstava za komunikaciju.



3. GRUPA Prvi kolokvijum iz MATEMATIKE 2 17.4.2012.

Prezime i ime broj indeksa

1. (30 poena) Dokazati da je funkcija

f(x, y) =

 xy sin
2

x2 + y2
, (x, y) 6= (0, 0)

0, (x, y) = (0, 0)

diferencijabilna u taqki (0, 0).

2. (35 poena) Funkciju f : (x, y) 7→ z zadatu implicitno jednakox�u

−z2 + 2yz + x2z − 6z + 2x+ y = 0, z < 0

aproksimirati Tejlorovim polinomom drugog stepena u okolini taqke B(−1, 2).

3. (35 poena) Odrediti lokalne ekstremume funkcije

f(x, y) = xy + ln(xy)

pri uslovu x2 + y2 = 2.

NAPOMENA: Kolokvijum traje 2 sata. Tokom kolokvijuma nije dozvoǉeno napuxtaǌe uqionice.
Zabraǌen je razgovor me�u studentima kao i upotreba kalkulatora, mobilnih telefona i ostalih
sredstava za komunikaciju.



4. GRUPA Prvi kolokvijum iz MATEMATIKE 2 17.4.2012.

Prezime i ime broj indeksa

1. (30 poena) Data je funkcija

f(x, y) =


2x4 + xy6√

x2 + y4
sin

1

x2 + y2
, (x, y) 6= (0, 0)

0, (x, y) = (0, 0)

.

Ispitati neprekidnost funkcije f u taqki (0, 0).

2. (35 poena) Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije f : (x, y) 7→ z zadate implicitno
jednakox�u

xz + z2 + x2 + 2xy + 2y2 = 2.

3. (35 poena) Odrediti najmaǌu i najve�u vrednost funkcije

f(x, y) = 4x2 + (y − 3)2 + 2

na skupu D = {(x, y) : x2 ≤ y ≤ 9}.

NAPOMENA: Kolokvijum traje 2 sata. Tokom kolokvijuma nije dozvoǉeno napuxtaǌe uqionice.
Zabraǌen je razgovor me�u studentima kao i upotreba kalkulatora, mobilnih telefona i ostalih
sredstava za komunikaciju.



5. GRUPA Prvi kolokvijum iz MATEMATIKE 2 17.4.2012.

Prezime i ime broj indeksa

1. (30 poena) Dokazati da je funkcija

f(x, y) =


x4y2

x4 + y2
, (x, y) 6= (0, 0)

0, (x, y) = (0, 0)

diferencijabilna u taqki (0, 0).

2. (35 poena) Funkciju f : (x, y) 7→ z zadatu implicitno jednakox�u

4z2 − x2z + 2yz + 7z − 3x+ 3y + 3 = 0, z 6−1

aproksimirati Tejlorovim polinomom drugog stepena u okolini taqke C(2, 2).

3. (35 poena) Odrediti lokalne ekstremume funkcije

f(x, y) = ln(x2 + y2)

pri uslovu xy + 1 = 0.

NAPOMENA: Kolokvijum traje 2 sata. Prvih sat vremena nije dozvoǉeno napuxtaǌe uqionice.
Zabraǌen je razgovor me�u studentima kao i upotreba kalkulatora, mobilnih telefona i ostalih
sredstava za komunikaciju.



6. GRUPA Prvi kolokvijum iz MATEMATIKE 2 17.4.2012.

Prezime i ime broj indeksa

1. (30 poena) Data je funkcija

f(x, y) =


x3 + x2y√
x2 + y4

cos
1

x2 + y2
, (x, y) 6= (0, 0)

0, (x, y) = (0, 0)

.

Ispitati neprekidnost funkcije f u taqki (0, 0).

2. (35 poena) Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije f : (x, y) 7→ z zadate implicitno
jednakox�u

z2 + z + x2 + y2 + xy + yz − 9 = 0.

3. (35 poena) Odrediti najmaǌu i najve�u vrednost funkcije

f(x, y) = (y + 2)2 − 2x2 + 1

na skupu D = {(x, y) : −4 ≤ y ≤ −x2}.

NAPOMENA: Kolokvijum traje 2 sata. Prvih sat vremena nije dozvoǉeno napuxtaǌe uqionice.
Zabraǌen je razgovor me�u studentima kao i upotreba kalkulatora, mobilnih telefona i ostalih
sredstava za komunikaciju.



7. GRUPA Prvi kolokvijum iz MATEMATIKE 2 17.4.2012.

Prezime i ime broj indeksa

1. (30 poena) Dokazati da je funkcija

f(x, y) =


xy3

x4 + y2
, (x, y) 6= (0, 0)

0, (x, y) = (0, 0)

diferencijabilna u taqki (0, 0).

2. (35 poena) Funkciju f : (x, y) 7→ z zadatu implicitno jednakox�u

z2 − 3z + yz − xyz − 5x− y + 6 = 0, z > 2

aproksimirati Tejlorovim polinomom drugog stepena u okolini taqke D(1,−1).

3. (35 poena) Odrediti lokalne ekstremume funkcije

f(x, y) = x2 − xy + y2

pri uslovu 2x2 − 5xy + 2y2 = 9.

NAPOMENA: Kolokvijum traje 2 sata. Prvih sat vremena nije dozvoǉeno napuxtaǌe uqionice.
Zabraǌen je razgovor me�u studentima kao i upotreba kalkulatora, mobilnih telefona i ostalih
sredstava za komunikaciju.



8. GRUPA Prvi kolokvijum iz MATEMATIKE 2 17.4.2012.

Prezime i ime broj indeksa

1. (30 poena) Data je funkcija

f(x, y) =


x3 − 3x2y√

x2 + y4
sin

1

x2 + y4
, (x, y) 6= (0, 0)

0, (x, y) = (0, 0)

.

Ispitati neprekidnost funkcije f u taqki (0, 0).

2. (35 poena) Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije f : (x, y) 7→ z zadate implicitno
jednakox�u

x2 + y2 + z2 − xz − yz + 2x+ 2y − 14 = 0.

3. (35 poena) Odrediti najmaǌu i najve�u vrednost funkcije

f(x, y) = (x− 2)2 + (x− y)2 + 2

na skupu D = {(x, y) : x> 0, 06 y 6−x+ 5}.

NAPOMENA: Kolokvijum traje 2 sata. Prvih sat vremena nije dozvoǉeno napuxtaǌe uqionice.
Zabraǌen je razgovor me�u studentima kao i upotreba kalkulatora, mobilnih telefona i ostalih
sredstava za komunikaciju.



1. GRUPA I Kolokvijum iz MATEMATIKE 2 05.04.2011.

Prezime i ime : , broj indeksa :

1. (30 poena) Data je funkcija:

f(x, y) =







1 +
x4 + y5

x2 + y2
cos

1

x2 + y2
, (x, y) 6= (0, 0)

1, (x, y) = (0, 0).

a) Dokazati neprekidnost funkcije f(x, y) u taqki (0, 0).

b) Izraqunati
∂f

∂x
(0, 0).

2. (35 poena) Odrediti ekstremne vrednosti funkcije (ako postoje) f(x, y) = z zadate implicitno
jednakox�u:

2z2 + 7xz + x2 − xy + 2y2 + 12 = 0.

3. (35 poena) Odrediti najve�u i najmaƬu vrednost funkcije

f(x, y) = 2x2 + 3xy + y2 + x − 4,

na oblasti D = {(x, y) : 1 6 x 6 5,−5 6 y 6 −1}.

2. GRUPA I Kolokvijum iz MATEMATIKE 2 05.04.2011.

Prezime i ime : , broj indeksa :

1. (30 poena) Data je funkcija:

f(x, y) =







xy cos
1

x2 + y2
, (x, y) 6= (0, 0)

0, (x, y) = (0, 0).

Dokazati diferencijabilnost funkcije f(x, y) u taqki (0, 0).

2. (35 poena) Funkciju f(x, y) = z zadatu implicitno jednakox�u:

x2 − xy + y2 + 2z2 − xz = 8, z > 1

aproksimirati Tejlorovim polinomom drugog stepena u okolini taqke A(3, 0).

3. (35 poena) Odrediti ekstremne vrednosti funkcije

f(x, y) = xy − 2,

pri uslovu x2 − 4xy + y2 + 8 = 0.



3. GRUPA I Kolokvijum iz MATEMATIKE 2 05.04.2011.

Prezime i ime : , broj indeksa :

1. (30 poena) Data je funkcija:

f(x, y) =







2 +
y4 − x3

x2 + y2
sin

1

x2 + y2
, (x, y) 6= (0, 0)

2, (x, y) = (0, 0).

a) Dokazati neprekidnost funkcije f(x, y) u taqki (0, 0).

b) Izraqunati
∂f

∂y
(0, 0).

2. (35 poena) Odrediti ekstremne vrednosti funkcije (ako postoje) f(x, y) = z zadate implicitno
jednakox�u:

x2 − xy + y2 + 2z2 + xz = 15.

3. (35 poena) Odrediti najve�u i najmaƬu vrednost funkcije

f(x, y) = 2x2 − 6xy + 3y2 + 6y − 3,

na oblasti D = {(x, y) : −1 6 x 6 4, 1 6 y 6 5}.

4. GRUPA I Kolokvijum iz MATEMATIKE 2 05.04.2011.

Prezime i ime : , broj indeksa :

1. (30 poena) Data je funkcija:

f(x, y) =







(x2 − y2) sin
1

√

x2 + y2
, (x, y) 6= (0, 0)

0, (x, y) = (0, 0).

Dokazati diferencijabilnost funkcije f(x, y) u taqki (0, 0).

2. (35 poena) Funkciju f(x, y) = z zadatu implicitno jednakox�u:

z2 − 7xz + x2 + xy + yz + y2 = 1, z < 0

aproksimirati Tejlorovim polinomom drugog stepena u okolini taqke A(0, 1).

3. (35 poena) Odrediti ekstremne vrednosti funkcije

f(x, y) = 5 − 2xy,

pri uslovu 3xy − x2 − y2 + 5 = 0.



5. GRUPA I Kolokvijum iz MATEMATIKE 2 05.04.2011.

Prezime i ime : , broj indeksa :

1. (30 poena) Data je funkcija:

f(x, y) =











−1 +
x5 + y4

x2 + y2
sin

1
√

x2 + y2
, (x, y) 6= (0, 0)

−1, (x, y) = (0, 0).

a) Dokazati neprekidnost funkcije f(x, y) u taqki (0, 0).

b) Izraqunati
∂f

∂x
(0, 0).

2. (35 poena) Odrediti ekstremne vrednosti funkcije (ako postoje) f(x, y) = z zadate implicitno
jednakox�u:

3z2 − x2 − 3y2 + 2xy − 2xz = 18.

3. (35 poena) Odrediti najve�u i najmaƬu vrednost funkcije

f(x, y) = 3x2 + 4xy + 2y2 − 4y − 5,

na oblasti D = {(x, y) : −7 6 x 6 −1, 1 6 y 6 6}.

6. GRUPA I Kolokvijum iz MATEMATIKE 2 05.04.2011.

Prezime i ime : , broj indeksa :

1. (30 poena) Data je funkcija:

f(x, y) =











y3

√

x2 + y2
cos

1

x2 + y2
−

x2y
√

x2 + y2
sin

1

x2 + y2
, (x, y) 6= (0, 0)

0, (x, y) = (0, 0).

Dokazati diferencijabilnost funkcije f(x, y) u taqki (0, 0).

2. (35 poena) Funkciju f(x, y) = z zadatu implicitno jednakox�u:

2x2 + y2 + 3z2 − xz + 3xy = 12, z > 0

aproksimirati Tejlorovim polinomom drugog stepena u okolini taqke A(0, 3).

3. (35 poena) Odrediti ekstremne vrednosti funkcije

f(x, y) = ln(
y

x2
),

pri uslovu y3 − 2x3 = 1.



7. GRUPA I Kolokvijum iz MATEMATIKE 2 05.04.2011.

Prezime i ime : , broj indeksa :

1. (30 poena) Data je funkcija:

f(x, y) =











3 +
y3 − x4

x2 + y2
cos

1
√

x2 + y2
, (x, y) 6= (0, 0)

3, (x, y) = (0, 0).

a) Dokazati neprekidnost funkcije f(x, y) u taqki (0, 0).

b) Izraqunati
∂f

∂y
(0, 0).

2. (35 poena) Odrediti ekstremne vrednosti funkcije (ako postoje) f(x, y) = z zadate implicitno
jednakox�u:

2x2 + y2 − 2z2 + 2xy + yz + 10 = 0.

3. (35 poena) Odrediti najve�u i najmaƬu vrednost funkcije

f(x, y) = 2x2 − 4xy − y2 + 12x − 3,

na oblasti D = {(x, y) : −2 6 x 6 4,−1 6 y 6 5}.

8. GRUPA MATEMATIKA 2 05.04.2011.

Prezime i ime : , broj indeksa :

1. (30 poena) Data je funkcija:

f(x, y) =











x3

√

x2 + y2
cos

1

x2 + y2
+

xy2

√

x2 + y2
sin

1

x2 + y2
, (x, y) 6= (0, 0)

0, (x, y) = (0, 0).

Dokazati diferencijabilnost funkcije f(x, y) u taqki (0, 0).

2. (35 poena) Funkciju f(x, y) = z zadatu implicitno jednakox�u:

2z2 − 3xz + x2 + xy + 2y2 = 4, z < 0

aproksimirati Tejlorovim polinomom drugog stepena u okolini taqke A(0, 1).

3. (35 poena) Odrediti ekstremne vrednosti funkcije

f(x, y) = ln(
x

y2
),

pri uslovu x3 + 2y3 + 8 = 0.











група 1                                                25.04.2009. 
ПРВИ КОЛОКВИЈУМ ИЗ МАТЕМАТИКЕ 2 

 
 
___________________________________________________________   ___________________ 

име и презиме број индекса 
 
1. Дата је фукција 2 3( , ) 2 1= − + +f x y x y x y . 

(a) Наћи градијент дате функције у тачки 0 (1, 1)−M  

(b) Наћи извод дате функције у тачки 0 (1, 1)−M  у правцу вектора (3, 4)=v . 
(c) Написати једначину тангентне равни и нормале површи дефинисане једначином 

 у тачки . ( , )=z f x y 0(1, 1, ( ))−M f M
 
2.  Написати Тејлоров полином другог степeна који апроксимира функцију ( , )f x y z=   

задату једначином:  , 3 2 2 22 3 ( 2) 2 1+ + + + − =y y z x xz 0z ≠ ,  у околини тачке ( 1,0)A − . 
 
3. Одредити екстремне вредности функције ( , ) 2 3= +f x y xy , при услову  . 2 22 2+ =x y 1
 
 
 
 
 
 
 
 
група 2                                                25.04.2009. 

ПРВИ КОЛОКВИЈУМ ИЗ МАТЕМАТИКЕ 2 
 
 
___________________________________________________________   ___________________ 

име и презиме број индекса 
 
1. Дата је фукција 3 2( , ) 2 2= + − +f x y x y x y . 

(a) Наћи градијент дате функције у тачки 0 ( 1, 2)−M  

(b) Наћи извод дате функције у тачки 0 ( 1, 2)−M  у правцу вектора ( 3, 4)= −v . 
(c) Написати једначину тангентне равни и нормале површи дефинисане једначином 

 у тачки . ( , )=z f x y 0( 1, 2, ( ))−M f M
 

2. Одредити екстремне вредности функције (ако постоје) ( , )f x y z= задате једначином: 
. 3 2 2 23 ( 2) 2+ + + + + =x x z y yz 16

 
3. Наћи најмању и највећу вредност функције 2 2( , ) ( ) ( 1) 2= − + + +f x y x y x  на троугаоној 

области између правих: D 0,  3,  3= = + = − −x y x y x . 



група 3                                                25.04.2009. 
ПРВИ КОЛОКВИЈУМ ИЗ МАТЕМАТИКЕ 2 

 
 
___________________________________________________________   ___________________ 

име и презиме број индекса 
 
1. Дата је фукција 3 2( , ) 2 8= − +f x y x y y . 

(a) Наћи градијент дате функције у тачки  0 (1,3)M

(b) Наћи извод дате функције у тачки  у правцу вектора 0 (1,3)M (3, 4)= −v . 
(c) Написати једначину тангентне равни и нормале површи дефинисане једначином 

 у тачки . ( , )=z f x y 0(1,3, ( ))M f M
 
2. Написати Тејлоров полином другог степeна који апроксимира функцију ( , )f x y z=   

задату једначином: , 3 2 2 22 3 ( 2) 2 6x x z y yz+ + + − + = 0z ≠  , у околини тачке . (1,1)B
 
3. Одредити екстремне вредности функције 2( , ) 4= + 2f x y x y , при услову . 2

−

= −xy
 

 
 
 

 
 

 
 

група 4                                                25.04.2009. 
ПРВИ КОЛОКВИЈУМ ИЗ МАТЕМАТИКЕ 2 

 
 
___________________________________________________________   ___________________ 

име и презиме број индекса 
 
1. Дата је фукција 2 3( , ) 3 2= +f x y x y x . 

(a) Наћи градијент дате функције у тачки 0 ( 3,1)−M  

(b) Наћи извод дате функције у тачки 0 ( 3,1)−M  у правцу вектора ( 3, 4)= − −v . 
(c) Написати једначину тангентне равни и нормале површи дефинисане једначином 

 у тачки . ( , )=z f x y 0( 3,1, ( ))−M f M
 
2. Одредити екстремне вредности функције (ако постоје) ( , )f x y z= задате једначином: 

. 3 2 2 23 ( 1) 2− + + + − =y y z x xz 2

2
 

3. Наћи најмању и највећу вредност функције 2( , ) ( ) ( 2) 1= + + − +f x y x y y  на троугаоној 
области између правих: . D 0,  5 ,  5= = + = −y y x y x



група 5                                                25.04.2009. 
ПРВИ КОЛОКВИЈУМ ИЗ МАТЕМАТИКЕ 2 

 
 
___________________________________________________________   ___________________ 

име и презиме број индекса 
 
1. Дата је фукција 3 2( , ) 2 2= + −f x y xy x y x . 

(a) Наћи градијент дате функције у тачки 0 (3, 2)−M  

(b) Наћи извод дате функције у тачки 0 (3, 2)−M  у правцу вектора (4,3)=v . 
(c) Написати једначину тангентне равни и нормале површи дефинисане једначином 

 у тачки . ( , )=z f x y 0(3, 2, ( ))−M f M
 
2. Написати Тејлоров полином другог степeна који апроксимира функцију ( , )f x y z=   

задату једначином: , у околини тачке ln 2 3+ − =xz yz xy 1(1, )
2

C . 

3. Одредити екстремне вредности функције 2( , ) 9 2= +f x y x y , при услову  . 3=xy
 

 
    
 
 
 
 
 
 
група 6                                                25.04.2009. 

ПРВИ КОЛОКВИЈУМ ИЗ МАТЕМАТИКЕ 2 
 
 
___________________________________________________________   ___________________ 

име и презиме број индекса 
 
1. Дата је фукција 3 2( , ) 3 2= − +f x y x y xy y . 

(a) Наћи градијент дате функције у тачки  0 (1, 4)M

(b) Наћи извод дате функције у тачки  у правцу вектора 0 (1, 4)M ( 4,3)= −v . 
(c) Написати једначину тангентне равни и нормале површи дефинисане једначином 

 у тачки . ( , )=z f x y 0(1, 4, ( ))M f M
2. Одредити екстремне вредности функције (ако постоје) ( , )f x y z= задате једначином: 

. ln 2 0+ + + =xz yz xy
 
3. Наћи најмању и највећу вредност функције 2( , ) ( ) ( 2) 12= + + − −f x y x y x  на троугаоној 

области између правих: D 0,  5 ,  5= = − = −x y x y x . 
 



група 7                                                25.04.2009. 
ПРВИ КОЛОКВИЈУМ ИЗ МАТЕМАТИКЕ 2 

 
 
___________________________________________________________   ___________________ 

име и презиме број индекса 
 
1. Дата је фукција 3 2( , ) 3 4= − +f x y xy x y x . 

(a) Наћи градијент дате функције у тачки 0 (2, 2)−M  

(b) Наћи извод дате функције у тачки 0 (2, 2)−M  у правцу вектора (4, 3)= −v . 
(c) Написати једначину тангентне равни и нормале површи дефинисане једначином 

 у тачки . ( , )=z f x y 0(2, -2, ( ))M f M
 
2. Написати Тејлоров полином другог степeна који апроксимира функцију ( , )f x y z=   

задату једначином: , у околини тачке 3 ln 4 0+ + + =xz yz xy ( 1, 1)− −D . 
 
3. Одредити екстремне вредности функције ( , ) 4 5= −f x y xy , при услову  . 2 2 18+ =x y
 
 
 
 
 
 
 
 
 
група 8                                                25.04.2009. 

ПРВИ КОЛОКВИЈУМ ИЗ МАТЕМАТИКЕ 2 
 
 
___________________________________________________________   ___________________ 

име и презиме број индекса 
 
1. Дата је фукција 3 2( , ) 2 3 1= + − +f x y x y xy y . 

(a) Наћи градијент дате функције у тачки 0 ( 2,3)−M  

(b) Наћи извод дате функције у тачки 0 ( 2,3)−M  у правцу вектора ( 4, 3)= − −v . 
(c) Написати једначину тангентне равни и нормале површи дефинисане једначином 

 у тачки . ( , )=z f x y 0( 2,3, ( ))−M f M
 
2. Одредити екстремне вредности функције (ако постоје) ( , )f x y z= задате једначином: 

. 3 ln 3+ − =xz yz xy 2
 
3. Наћи најмању и највећу вредност функције 2 2( , ) ( ) ( 1) 3= − + + −f x y x y y  на троугаоној 

области између правих: . D 0,  3 ,  3= = − + = − −y y x y x



    
група 1                19.04.2008. 

 
ПРВИ КОЛОКВИЈУМ ИЗ МАТЕМАТИКЕ 2 

 
Име и презиме ______________________________________________________ број индекса: _______________ 
 
1. Ф-ја  ( , )f x y   је непрекидна у тачки  0 0( , )x y   акко је _______________________________________________ 

Да ли је функција  
3

4 4 , ( , ) (0,0)( , )
0 , ( , ) (0,0

xy x yf x y x y
x y

⎧
≠⎪= ⎨ +

⎪ =⎩ )
  непрекидна у тачки (0,0)? __________________________ 

Доказ: _________________________________________________________________________________________ 

_______________________________________________________________________________________________ 

Да ли је функција  
2 3

4 4 , ( , ) (0,0)( , )
0 , ( , ) (0,0

x y x yf x y x y
x y

⎧
≠⎪= ⎨ +

⎪ =⎩ )
  непрекидна у тачки (0,0)? __________________________ 

Доказ: _________________________________________________________________________________________ 

_______________________________________________________________________________________________ 

2. Одредити екстремне вредности функције (ако постоје) ( , )f x y z= задате једначином: 
, . 3 2 2 2z z x x y y− + + + + = 0z ≠4 4 0

3. Наћи најмању и највећу вредност функције 2 2( , ) 2 ( 2) 3f x y x y= + − +  на скупу { }2D ( , ) : 4x y x y= ≤ ≤ . 



    
група 2                19.04.2008. 

 
ПРВИ КОЛОКВИЈУМ ИЗ МАТЕМАТИКЕ 2 

 
Име и презиме ______________________________________________________ број индекса: _______________ 

1. Ф-ја  ( , )f x y   је непрекидна у тачки  0 0( , )x y   акко је _______________________________________________ 

Да ли је функција  

2 4

6 6 , ( , ) (0,0)( , )
0 , ( , ) (0,0

x y x yf x y x y
x y

⎧
≠⎪= ⎨ +

⎪ =⎩ )
  непрекидна у тачки (0,0)? __________________________ 

Доказ: _________________________________________________________________________________________ 

_______________________________________________________________________________________________ 

Да ли је функција  
3 4

6 6 , ( , ) (0,0)( , )
0 , ( , ) (0,0

x y x yf x y x y
x y

⎧
≠⎪= ⎨ +

⎪ =⎩ )
  непрекидна у тачки (0,0)? __________________________ 

Доказ: _________________________________________________________________________________________ 

_______________________________________________________________________________________________ 

2. Написати Тејлоров полином другог степана који апроксимира функцију ( , )f x y z=   задату једначином: 
 , у околини тачке 3 2 2 2 04 4z z x x y y− + + + + = M(0, 1)− . 

3. Одредити екстремне вредности функције 2 2( , ) 2 12 3x y x xy y= + − , 0x y >, ( ), при услову 2 2 13x y+ = . f
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



    
група 3                19.04.2008. 

 
ПРВИ КОЛОКВИЈУМ ИЗ МАТЕМАТИКЕ 2 

 
Име и презиме ______________________________________________________ број индекса: _______________ 

1. Ф-ја  ( , )f x y   је непрекидна у тачки  0 0( , )x y   акко је _______________________________________________ 

Да ли је функција  

3 2

4 4 , ( , ) (0,0)( , )
0 , ( , ) (0,0

x y x yf x y x y
x y

⎧
≠⎪= ⎨ +

⎪ =⎩ )
  непрекидна у тачки (0,0)? __________________________ 

Доказ: _________________________________________________________________________________________ 

_______________________________________________________________________________________________ 

Да ли је функција  
3

4 4 , ( , ) (0,0)( , )
0 , ( , ) (0,0

x y x yf x y x y
x y

⎧
≠⎪= ⎨ +

⎪ =⎩ )
  непрекидна у тачки (0,0)? __________________________ 

Доказ: _________________________________________________________________________________________ 

_______________________________________________________________________________________________ 

2. Одредити екстремне вредности функције (ако постоје) ( , )f x y z= задате једначином: 
, . 3 2 2 2z z x x y y+ − − − − = 0z ≠2 1 0

3. Наћи најмању и највећу вредност функције 2 2( , ) 2 ( 1) 5f x y x y= + + −  на скупу { }2D ( , ) : 3 1x y x y= − ≤ ≤ . 

 



    
група 4                19.04.2008. 

 
ПРВИ КОЛОКВИЈУМ ИЗ МАТЕМАТИКЕ 2 

 
Име и презиме ______________________________________________________ број индекса: _______________ 

1. Ф-ја  ( , )f x y   је непрекидна у тачки  0 0( , )x y   акко је _______________________________________________ 

Да ли је функција  

4 3

6 6 , ( , ) (0,0)( , )
0 , ( , ) (0,0

x y x yf x y x y
x y

⎧
≠⎪= ⎨ +

⎪ =⎩ )
  непрекидна у тачки (0,0)? __________________________ 

Доказ: _________________________________________________________________________________________ 

_______________________________________________________________________________________________ 

Да ли је функција  
4 2

6 6 , ( , ) (0,0)( , )
0 , ( , ) (0,0

x y x yf x y x y
x y

⎧
≠⎪= ⎨ +

⎪ =⎩ )
  непрекидна у тачки (0,0)? __________________________ 

Доказ: _________________________________________________________________________________________ 

_______________________________________________________________________________________________ 

2. Написати Маклоренов полином другог степана који апроксимира функцију ( , )f x y z=   задату једначином: 
.  3 2 2 2 0

( , ) 3 12 2

2 1z z x x y y+ − − − − =

3. Одредити екстремне вредности функције 2 2x y x xy y= − − , 0x y >, ( ), при услову 2 2 13x y+ = . f
 



    
група 5                19.04.2008. 

 
ПРВИ КОЛОКВИЈУМ ИЗ МАТЕМАТИКЕ 2 

 
Име и презиме ______________________________________________________ број индекса: _______________ 

1. Ф-ја  ( , )f x y   је непрекидна у тачки  0 0( , )x y   акко је _______________________________________________ 

Да ли је функција  

3

2 2 , ( , ) (0,0)( , )
0 , ( , ) (0,0

x y x yf x y x y
x y

⎧ +
≠⎪= ⎨ +

⎪ =⎩ )
  непрекидна у тачки (0,0)? __________________________ 

Доказ: _________________________________________________________________________________________ 

_______________________________________________________________________________________________ 

Да ли је функција  
3 3

2 2 , ( , ) (0,0)( , )
0 , ( , ) (0,0

x y x yf x y x y
x y

⎧ +
≠⎪= ⎨ +

⎪ =⎩ )
  непрекидна у тачки (0,0)? __________________________ 

Доказ: _________________________________________________________________________________________ 

_______________________________________________________________________________________________ 

2. Одредити екстремне вредности функције (ако постоје) ( , )f x y z= задате једначином: , 
. 

3 2 22 8z xyz x y+ + + + = 0
0z ≠

23. Наћи најмању и највећу вредност функције 2( , ) 2( 2) 3( 1) 1f x y x y= + + − +  на скупу 
{ }D ( , ) : 0 4, 0x y y x x= ≤ ≤ + ≤ . 



    
група 6                19.04.2008. 

 
ПРВИ КОЛОКВИЈУМ ИЗ МАТЕМАТИКЕ 2 

 
Име и презиме ______________________________________________________ број индекса: _______________ 

1. Ф-ја  ( , )f x y   је непрекидна у тачки  0 0( , )x y   акко је _______________________________________________ 

Да ли је функција  

3 5

4 4 , ( , ) (0,0)( , )
0 , ( , ) (0,0

x y x yf x y x y
x y

⎧ +
≠⎪= ⎨ +

⎪ =⎩ )
  непрекидна у тачки (0,0)? __________________________ 

Доказ: _________________________________________________________________________________________ 

_______________________________________________________________________________________________ 

Да ли је функција  
5 5

4 4 , ( , ) (0,0)( , )
0 , ( , ) (0,0

x y x yf x y x y
x y

⎧ +
≠⎪= ⎨ +

⎪ =⎩ )
  непрекидна у тачки (0,0)? __________________________ 

Доказ: _________________________________________________________________________________________ 

_______________________________________________________________________________________________ 

2. Написати Тејлоров полином другог степана који апроксимира функцију ( , )f x y z=   задату једначином: 
( ), у околини тачке 3 2 2z xyz x y+ + + + = 0z >2 8 0 M(1, 1)− . 

3. Одредити екстремне вредности функције 2 2( , )f x y x y= + , ( ), при услову ,x y > 0 xy x y= + . 

 



    
група 7                19.04.2008. 

 
ПРВИ КОЛОКВИЈУМ ИЗ МАТЕМАТИКЕ 2 

 
Име и презиме ______________________________________________________ број индекса: _______________ 

1. Ф-ја  ( , )f x y   је непрекидна у тачки  0 0( , )x y   акко је _______________________________________________ 

Да ли је функција  

3 3

2 2 , ( , ) (0,0)( , )
0 , ( , ) (0,0

y x x yf x y x y
x y

⎧ −
≠⎪= ⎨ +

⎪ =⎩ )
  непрекидна у тачки (0,0)? __________________________ 

Доказ: _________________________________________________________________________________________ 

_______________________________________________________________________________________________ 

Да ли је функција  
3

2 2 , ( , ) (0,0)( , )
0 , ( , ) (0,0

y x x yf x y x y
x y

⎧ −
≠⎪= ⎨ +

⎪ =⎩ )
  непрекидна у тачки (0,0)? __________________________ 

Доказ: _________________________________________________________________________________________ 

_______________________________________________________________________________________________ 

2. Одредити екстремне вредности функције (ако постоје) ( , )f x y z= задате једначином: , 
. 

3 2 23 2z xyz x y− − + − = 0
0z ≠

3. Наћи најмању и највећу вредност функције 2 2( , ) 5( 2) ( 1) 3f x y x y= − + + −  на скупу 
{ }D ( , ) : 4 0, 0x y x y x= − ≤ ≤ ≥ . 

 



    
група 8                19.04.2008. 

 
ПРВИ КОЛОКВИЈУМ ИЗ МАТЕМАТИКЕ 2 

 
Име и презиме ______________________________________________________ број индекса: _______________ 

1. Ф-ја  ( , )f x y   је непрекидна у тачки  0 0( , )x y   акко је _______________________________________________ 

Да ли је функција  

5 5

4 4 , ( , ) (0,0)( , )
0 , ( , ) (0,0

y x x yf x y x y
x y

⎧ −
≠⎪= ⎨ +

⎪ =⎩ )
  непрекидна у тачки (0,0)? __________________________ 

Доказ: _________________________________________________________________________________________ 

_______________________________________________________________________________________________ 

Да ли је функција  
5 3

4 4 , ( , ) (0,0)( , )
0 , ( , ) (0,0

y x x yf x y x y
x y

⎧ −
≠⎪= ⎨ +

⎪ =⎩ )
  непрекидна у тачки (0,0)? __________________________ 

Доказ: _________________________________________________________________________________________ 

________________________________________________________________________________________________ 

2. Написати Тејлоров полином другог степана који апроксимира функцију ( , )f x y z=   задату једначином: 
 ( ), у околини тачке . 3 2 2z xyz x y− − + − = 0z <3 2 0 M(1,1)

3. Одредити екстремне вредности функције 2 2( , )f x y x y= + ,  ( ,x y 0< ), при услову . 0xy x y+ + =

 



    
група 1   31.03.2007. 

 
ПРВИ КОЛОКВИЈУМ ИЗ МАТЕМАТИКЕ 2 

 
Име и презиме __________________________________________________ број индекса: ____________ 
 

1. Да ли је функција 
( )2 2 1 1sin cos ,   ( , ) (0,0)

( , )
0,                                                ( , ) (0,0)

x y x y
x y x yf x y

x y

⎧ + ≠⎪ + += ⎨
⎪ =⎩

    непрекидна у тачки 

(0,0)? _______ 
   
  Доказ: ________________________________________________________________________________ 

_______________________________________________________________________________________ 

_______________________________________________________________________________________ 

 

2. Функција  имплицитно је задата са ( , )z f x y= 2 2 2 0xyz x y xz x y z− + + + + − = . Израчунати: 

• ( ),f x y
x
∂

=
∂

_________________________,                       ( ),f x y
y
∂

=
∂

________________________, 

• ( )
2

2 ,f x y
x

∂
=

∂
_________________________,         ( )

2

2 ,f x y
y

∂
=

∂
_________________________, 

• ( )
2

,f x y
x y
∂

=
∂ ∂

_________________________ 

• Тејлоров полином другог степена функције ( , )f x y  у околини тачке М(0,1) гласи: 

2 ( , )T x y = ____________________________________________________________________________ 

_______________________________________________________________________________________ 

 

3. Дата је функција 2 2( , ) 2f x y x y xy= + +  при услову 2 23 12, ,x y x y 0+ = > . 

• Одговарајућа Лагранжова функција и њени први парцијални изводи су: ___________________ 

____________________________________________________________________________________, 

• Стационарне тачке Лагранжове функције су: __________________________________________ 

• Други парцијални изводи и други диференцијал Лагранжове функције су: _________________ 

____________________________________________________________________________________ 

____________________________________________________________________________________, 

• Условни екстремуми функције ( , )f x y  (ако постоје) су: _________________________________ 

јер је: _______________________________________________________________________________ 

____________________________________________________________________________________ 



    
група 2   31.03.2007. 

 
ПРВИ КОЛОКВИЈУМ ИЗ МАТЕМАТИКЕ 2 

 
Име и презиме __________________________________________________ број индекса: ____________ 
 

1. Одредити парцијалне изводе функције 
1 cos( ) ,

( , )
0,                     

x y x yx yf x y
x y

− −⎧ ≠⎪ −= ⎨
⎪ =⎩

 у тачки (0,0). 

   
   _____________________________________________________________________________ (0,0)xf ′ =

 _______________________________________________________________________________________ 

 
(0,0)yf ′ =  ______________________________________________________________________________ 

 _______________________________________________________________________________________ 

 

2. Функција  имплицитно је задата са ( , )z f x y= 2 2 23 2 3 7 3 0,x xy y z x y z 0+ + + + + − = > . Одредити: 

• ( ),f x y
x
∂

=
∂

_________________________,                       ( ),f x y
y
∂

=
∂

________________________, 

• Стационарне тачке: ________________________________________________________________ 

• ( )
2

2 ,f x y
x

∂
=

∂
_________________________,         ( )

2

2 ,f x y
y

∂
=

∂
_________________________, 

• ( )
2

,f x y
x y
∂

=
∂ ∂

_________________________ 

• Локални екстремуми функције ( , )f x y  (ако постоје) су: _________________________________ 

јер је: _______________________________________________________________________________ 

____________________________________________________________________________________ 

____________________________________________________________________________________ 

 

3. Дата је функција 2 2( , , )f x y z xy x z xyz x y z= + + − + +  и тачке А(0,1,-1), B(2,3,0). 

• Одредити градијент функције f  у тачки А: ___________________________________________ 

____________________________________________________________________________________ 

• Израчунати ( )f A
AB
∂
∂

: ______________________________________________________________ 

____________________________________________________________________________________ 

• Одредити једначину тангентне равни и нормале у тачки А површи задате једначином:  

( , , ) 0f x y z = :_________________________________________________________________________ 

____________________________________________________________________________________ 



    
група 3   31.03.2007. 

 
ПРВИ КОЛОКВИЈУМ ИЗ МАТЕМАТИКЕ 2 

 
Име и презиме __________________________________________________ број индекса: ____________ 
 

1. Да ли је функција 
( ) 2 2 2 2

1 1sin cos ,    ( , ) (0,0)
( , )

0,                                              ( , ) (0,0)

x y x y
x y x yf x y

x y

⎧ − ≠⎪ + += ⎨
⎪ =⎩

    непрекидна у тачки (0,0)? 

_________ 
   
  Доказ: ________________________________________________________________________________ 

_______________________________________________________________________________________ 

_______________________________________________________________________________________ 

 

2. Функција  имплицитно је задата са ( , )z f x y= 2 2 0x y z xyz xy yz+ + + − + = . Израчунати: 

• ( ),f x y
x
∂

=
∂

_________________________,                       ( ),f x y
y
∂

=
∂

________________________, 

• ( )
2

2 ,f x y
x

∂
=

∂
_________________________,         ( )

2

2 ,f x y
y

∂
=

∂
_________________________, 

• ( )
2

,f x y
x y
∂

=
∂ ∂

_________________________ 

• Тејлоров полином другог степена функције ( , )f x y  у околини тачке М(1,0) гласи: 

2 ( , )T x y = ____________________________________________________________________________ 

 

3. Дата је функција 2 2( , ) 2f x y x y xy= + −  при услову 2 23 12, ,x y x y 0+ = < . 

• Одговарајућа Лагранжова функција и њени први парцијални изводи су: ___________________ 

____________________________________________________________________________________, 

• Стационарне тачке Лагранжове функције су: __________________________________________ 

• Други парцијални изводи и други диференцијал Лагранжове функције су: _________________ 

____________________________________________________________________________________ 

____________________________________________________________________________________, 

• Условни екстремуми функције ( , )f x y  (ако постоје) су: _________________________________ 

јер је: _______________________________________________________________________________ 

____________________________________________________________________________________ 

 



    
група 4   31.03.2007. 

 
ПРВИ КОЛОКВИЈУМ ИЗ МАТЕМАТИКЕ 2 

 
Име и презиме __________________________________________________ број индекса: ____________ 
 

1. Одредити парцијалне изводе функције 

2
2

2

2

cos( ) 1,
( , )

0,                       

x y x y
f x y x y

x y

⎧ + −
≠ −⎪= +⎨

⎪ = −⎩

 у тачки (0,0). 

   
   _____________________________________________________________________________ (0,0)xf ′ =

 _______________________________________________________________________________________ 

 
(0,0)yf ′ = _______________________________________________________________________________ 

 _______________________________________________________________________________________ 

 

2. Функција  имплицитно је задата са ( , )z f x y= 2 2 23 5 7 3 10 0, 0x xy y z x y z+ + − + + + = < . Одредити: 

• ( ),f x y
x
∂

=
∂

_________________________,                       ( ),f x y
y
∂

=
∂

________________________, 

• Стационарне тачке: ________________________________________________________________ 

• ( )
2

2 ,f x y
x

∂
=

∂
_________________________,         ( )

2

2 ,f x y
y

∂
=

∂
_________________________, 

• ( )
2

,f x y
x y
∂

=
∂ ∂

_________________________ 

• Локални екстремуми функције ( , )f x y  (ако постоје) су: _________________________________ 

јер је: _______________________________________________________________________________ 

____________________________________________________________________________________ 

____________________________________________________________________________________ 

 

3. Дата је функција 2 2( , , )f x y z x y y z xyz x y z= + + − + +  и тачке А(1,0,1), B(3,-2,0). 

• Одредити градијент функције f  у тачки А: ___________________________________________ 

____________________________________________________________________________________ 

• Израчунати ( )f A
AB
∂
∂

: ______________________________________________________________ 

____________________________________________________________________________________ 

• Одредити једначину тангентне равни и нормале у тачки А површи задате једначином:  

( , , ) 0f x y z = :_________________________________________________________________________ 

____________________________________________________________________________________ 



    
група 5   31.03.2007. 

 
ПРВИ КОЛОКВИЈУМ ИЗ МАТЕМАТИКЕ 2 

 
Име и презиме __________________________________________________ број индекса: ____________ 
 

1. Да ли је функција 2 2 2 2
1 1sin cos ,    ( , ) (0,0)

( , )
0,                                            ( , ) (0,0)

x y x y
x y x yf x y

x y

⎧ + ≠⎪ + += ⎨
⎪ =⎩

    непрекидна у тачки (0,0)? 

__________ 
   
  Доказ: ________________________________________________________________________________ 

_______________________________________________________________________________________ 

_______________________________________________________________________________________ 

 

2. Функција  имплицитно је задата са ( , )z f x y= 2 2 2 2 1x y yz xz x y z 0+ − + − + − = . Израчунати: 

• ( ),f x y
x
∂

=
∂

_________________________,                       ( ),f x y
y
∂

=
∂

________________________, 

• ( )
2

2 ,f x y
x

∂
=

∂
_________________________,         ( )

2

2 ,f x y
y

∂
=

∂
_________________________, 

• ( )
2

,f x y
x y
∂

=
∂ ∂

_________________________ 

• Тејлоров полином другог степена функције ( , )f x y  у околини тачке М(1,1) гласи: 

2 ( , )T x y = ____________________________________________________________________________ 

 

3. Дата је функција 2 2( , ) 2f x y x y xy= + +  при услову 2 22 6, ,x y x y 0+ = > . 

• Одговарајућа Лагранжова функција и њени први парцијални изводи су: ___________________ 

____________________________________________________________________________________, 

• Стационарне тачке Лагранжове функције су: __________________________________________ 

• Други парцијални изводи и други диференцијал Лагранжове функције су: _________________ 

____________________________________________________________________________________ 

____________________________________________________________________________________, 

• Условни екстремуми функције ( , )f x y  (ако постоје) су: _________________________________ 

јер је: _______________________________________________________________________________ 

____________________________________________________________________________________ 

 



    

група 6            31.03.2007. 
 

ПРВИ КОЛОКВИЈУМ ИЗ МАТЕМАТИКЕ 2 
 
Име и презиме __________________________________________________ број индекса: ____________ 
 

1. Одредити парцијалне изводе функције 
cos( ) 1,

( , )
0,                     

x y y xx yf x y
y x

+ −⎧ ≠ −⎪ += ⎨
⎪ = −⎩

 у тачки (0,0). 

   
   _____________________________________________________________________________ (0,0)xf ′ =

 _______________________________________________________________________________________ 

 
(0,0)yf ′ =  ______________________________________________________________________________ 

 _______________________________________________________________________________________ 

 

2. Функција  имплицитно је задата са ( , )z f x y= 2 2 22 3 5 6 2 0,x xy y z x y z 0− − + + + = > . Одредити:  

• ( ),f x y
x
∂

=
∂

_________________________,                       ( ),f x y
y
∂

=
∂

________________________, 

• Стационарне тачке: ________________________________________________________________ 

• ( )
2

2 ,f x y
x

∂
=

∂
_________________________,         ( )

2

2 ,f x y
y

∂
=

∂
_________________________, 

• ( )
2

,f x y
x y
∂

=
∂ ∂

_________________________ 

• Локални екстремуми функције ( , )f x y  (ако постоје) су: _________________________________ 

јер је: _______________________________________________________________________________ 

____________________________________________________________________________________ 

____________________________________________________________________________________ 

 

3. Дата је функција 2 2( , , ) 2f x y z xyz yz y z x y z= + + + − −  и тачке А(1,0,1), B(3,2,2). 

• Одредити градијент функције f  у тачки А: ___________________________________________ 

____________________________________________________________________________________ 

• Израчунати ( )f A
AB
∂
∂

: ______________________________________________________________ 

____________________________________________________________________________________ 

• Одредити једначину тангентне равни и нормале у тачки А површи задате једначином:  

( , , ) 0f x y z = :_________________________________________________________________________ 

____________________________________________________________________________________ 



    

група 7            31.03.2007. 
 

ПРВИ КОЛОКВИЈУМ ИЗ МАТЕМАТИКЕ 2 
 
Име и презиме __________________________________________________ број индекса: ____________ 

1. Да ли је функција 2 2 2 2
1 1sin cos ,    ( , ) (0,0)

( , )
0,                                            ( , ) (0,0)

y x x y
x y x yf x y

x y

⎧ + ≠⎪ + += ⎨
⎪ =⎩

    непрекидна у тачки (0,0)? 

__________ 
   
  Доказ: ________________________________________________________________________________ 

 _______________________________________________________________________________________ 

_______________________________________________________________________________________ 

 

2. Функција  имплицитно је задата са ( , )z f x y= 2 2 2 2 3xy xz yz x y z 0+ − − + + − = . Израчунати:  

• ( ),f x y
x
∂

=
∂

_________________________,                       ( ),f x y
y
∂

=
∂

________________________, 

• ( )
2

2 ,f x y
x

∂
=

∂
_________________________,         ( )

2

2 ,f x y
y

∂
=

∂
_________________________, 

• ( )
2

,f x y
x y
∂

=
∂ ∂

_________________________ 

• Тејлоров полином другог степена функције ( , )f x y  у околини тачке М(1,1) гласи: 

2 ( , )T x y = ____________________________________________________________________________ 

 

3. Дата је функција 2 2( , ) 2f x y x y xy= + −  при услову 2 22 6, ,x y x y 0+ = < . 

• Одговарајућа Лагранжова функција и њени први парцијални изводи су: ___________________ 

____________________________________________________________________________________, 

• Стационарне тачке Лагранжове функције су: __________________________________________ 

• Други парцијални изводи и други диференцијал Лагранжове функције су: _________________ 

____________________________________________________________________________________ 

____________________________________________________________________________________, 

• Условни екстремуми функције ( , )f x y  (ако постоје) су: _________________________________ 

јер је: _______________________________________________________________________________ 

____________________________________________________________________________________ 

 



    

група 8            31.03.2007. 
 

ПРВИ КОЛОКВИЈУМ ИЗ МАТЕМАТИКЕ 2 
 
Име и презиме __________________________________________________ број индекса: ____________ 

1. Одредити парцијалне изводе функције 

2
2

2

2

1 cos( ) ,
( , )

0,                       

x y y x
f x y x y

y x

⎧ − −
≠⎪= −⎨

⎪ =⎩

 у тачки (0,0). 

  
_______________________________________________________________________________ (0,0)xf ′ =

 _______________________________________________________________________________________ 
(0,0)yf ′ =  ______________________________________________________________________________ 

 _______________________________________________________________________________________ 

 

2. Функција  имплицитно је задата са ( , )z f x y= 2 2 22 6 3 2 2 13 0, 0x y x xy y z z+ − − + − + = < . 
Одредити: 

• ( ),f x y
x
∂

=
∂

_________________________,                       ( ),f x y
y
∂

=
∂

________________________, 

• Стационарне тачке: ________________________________________________________________ 

• ( )
2

2 ,f x y
x

∂
=

∂
_________________________,         ( )

2

2 ,f x y
y

∂
=

∂
_________________________, 

• ( )
2

,f x y
x y
∂

=
∂ ∂

_________________________ 

• Локални екстремуми функције ( , )f x y  (ако постоје) су: _________________________________ 

јер је: _______________________________________________________________________________ 

____________________________________________________________________________________ 

 

3. Дата је функција 2 2( , , ) 3f x y z xyz xz y z x y z= + + + − −  и тачке А(1,1,0), B(-1,3,1). 

• Одредити градијент функције f  у тачки А: ___________________________________________ 

____________________________________________________________________________________ 

• Израчунати ( )f A
AB
∂
∂

: ______________________________________________________________ 

____________________________________________________________________________________ 

• Одредити једначину тангентне равни и нормале у тачки А површи задате једначином:  

( , , ) 0f x y z = :_________________________________________________________________________ 

____________________________________________________________________________________ 
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