6201 22.04.2006
KOLOKVIJUM IZ MATEMATIKE 2

Ime 1 prezime broj indeksa:

1. = Funkeija F(x,y) je neprekidna u tacki (x,,y,) akko je

)63-{-)/3
T T 2o 5 * 0,0
e Dalije funkcija f(x,y)={ x*+)° (x,y)#(0,0)

0 » (%2)#(0,0)

neprekidna u tacki (0,0)?

Dokaz:

* Funkcija F(x,y) je diferencijabilna u tacki (x,,y,) akko je

e Dalije data funkcija f(x,y) diferencijabilna u tacki (0,0)?

Dokaz:
.. . . . . .. WHVI=2xy
“2. Funkceije u =u(x,y) i v=v(x, y) definisane su sistemom jednadina 1 uslovom
uv+xy=3
u(1,5)=1. Tada je:
ou ou
o B — _x, = 5 _— x, =
(%) 5 57)
ov v
® == X = 5 =%, =
= (%) 5 (57)

¢ Diferencijal funkcije u =u(x,y) u tacki (1,5) jednak je
¢ Diferencijal funkcije v=v(x, y) utagki (1,5) jednak je

) 2
ﬁﬁ Data je funkcija f(x,y,z)= e"'+y(x+%—+22+zz).

* Po definiciji, stacionarne tacke funkcije F(x,y,z) su:

* Dovoljan uslov da tatka (x,, y,,z,) bude lokalni ekstremum diferencijabilne funkcije

F(x,y,z) glasi:

¢ Lokalni ekstremumi funkcije f(x,y,z) (ako postoje ) su:

jer jet




6202 22.04.2006
KOLOKVIJUM 1Z MATEMATIKE 2

Ime 1 prezime broj indeksa:

1. = Funkcija F(x,y) je neprekidna u tacki (x,,y,) akko je

3 3

Yy —=x
b 2 ¢ O’ O . .
e Dalije funkcija f(x,y)=< x*+ (x.3)#(0,0) neprekidna u tacki (0,0)?

0 » (%)#(0,0)

Dokaz:

* Funkcija F(x,y) je diferencijabilna u tacki (x,, y,) akko je

e Dalije data funkcija f(x,y) diferencijabilna u tacki (0,0)?
Dokaz:

2. Funkcija f:(x,y) — z zadata je implicitno jednako$¢u: 2x* —xy+2xz—y+y  +z* =1, z>0.
Tada je:

) o)

¢« Lixy)- , L (x)-
az 82

. L(x)- , L (59)=

L B o
3y )T ‘ o B7) =

e Tejlorov polinom drugog stepena funkcije f(x,y) u okolini tatke A(0,1) glasi:
L(x,y)=

¢ 3. ® Dovoljan uslov da diferencijabilna funkcija f(x, y,z) ima uslovni ekstremum u ta¢ki

(xp» Y952y ) pod uslovom @(x,y,z)=0 je:

= Po definiciji, stacionarne tatke F(x,y,z) su:
e Lokalni ekstremum funkcije f(x,y,z)=x+2y—z, pod uslovom x>+ y*+z* =6 su:

jer je:




6203 22.04.2006
KOLOKVIJUM IZ MATEMATIKE 2

Ime i prezime broj indeksa:

1. = Funkcija F(x,y) je neprekidna u tacki (x,,y,) akko je

3

X -y
, (%) #(0,0 . :
e Dalije funkcija f(x,y)={ x*+)° (%)% (0,0) neprekidna u tacki (0,0)?

0 , (x,»)#(0,0)

Dokaz:

» Funkcija F(x,y) je diferencijabilna u tacki (x,,y,) akko je

e Dalije data funkcija f(x,y) diferencijabilna u tacki (0,0)?
Dokaz:

uz+xz—}—y2 =95

ﬁ 2. Funkcije u =u(x,y) i v=v(x,y) definisane su sistemom jednaCina iuslovom

Vi+uy =2
v(2,0)=1. Tada je:
ou ou
2 ()= , 2 (5) -
v B ov -
2 (x5 , 2 (5.)=

e Diferencijal funkcije u =u(x, y) utacki (2,0) jednak je
e Diferencijal funkcije v=v(x, y) utacki (2,0) jednak je

h .
ﬁ 3. Data je funkcija f(x,y,z)= e'*’“(—xz—+4y+y2 +2).

*  Po definiciji, stacionarne tacke funkcije F(x,y,z) su:

* Dovoljan uslov da tatka (x,, y,,z,) bude lokalni ekstremum diferencijabilne funkcije
F(x,y,z) glasi:

e [Lokalni ekstremumi funkcije f(x,y,z) (ako postoje ) su:

jer je:




6204

KOLOKVIJUM IZ MATEMATIKE 2

Ime 1 prezime

broj indeksa:

22.04.2006

1. *= Funkcija F(x,y) je neprekidna u tacki (x,,y,) akko je
X+ y4
=i, (el
e Dalije funkcija f(x,y)=¢ x*+3? (x,y)#(0,0)
0 ’ (x’ y) * (07 0)
Dokaz:

neprekidna u tacki (0,0)?

* Funkcija F(x,y) je diferencijabilna u tacki (x,, y,) akko je

e Dalije data funkcija f(x,y) diferencijabilna u tacki (0,0)?

Dokaz:

2. Funkcija f:(x,y) — z zadata je implicitno jednako$éu: z* —x—x*+2y* —xy+2yz=1, z<0
Tada je:
of o
L = 1, = == X =
~ (5 3 BY)
o> f o f
L] X, = = x, =
axz ( y) ay_ ( y)
o’ f o’ f
L] X5 = X =
axay( y) Sor )
e Tejlorov polinom drugog stepena funkcije f(x,y) u okolini tacke A(1,0) glasi:
h(x,y)=
$ 3. Dovoljan uslov da diferencijabilna funkcija F(x,y) ima uslovni ekstremum u tagki (x,, v, )

pod uslovom ¢(x,y)=0 je:

»  Po definiciji, stacionarne tacke F(x,y) su:

e Lokalni ekstremum funkcije f(x, y) = xy, pod uslovom = =2 su:

x Y

jer je:




6206 22.04.2006

KOLOKVIJUM IZ MATEMATIKE 2

Ime i prezime broj indeksa:

1. = Funkcija F(x,y) je neprekidna u tacki (x,,y,) akko je

3

Xy
T 5 5 # 070 . N

e Dalije funkcija f(x,y)={ x’+ y2 (=) #(0,0) neprekidna u tacki (0,0)?
0 , (%) #(0,0)

Dokaz:

* Funkcija F(x,y) je diferencijabilna u tacki (x,,y,) akko je

e Dalije data funkcija f(x,y) diferencijabilna u ta¢ki (0,0)?
Dokaz:

& 2. Data je funkcija f(x,y) =€ " (2x* = 2xy + »?) . Odrediti:

of of
[ ] R _x’ = e x’ =
—-(%7) 5 57)
aZf aZf
[ ] X, = 5 X =
L (57) L)
82
e L (py)=
0xady
e Tejlorov polinom drugog stepena funkcije f(x,y) u okolini tacke A(1,0) glasi:
L(x,y)=
3. Funkcija z = f(x,y) implicitno je zadata sax® + xy + y* +z> -3y =1, z>0.
* Po definiciji, stacionarne tacke funkcije F(x,y) su:
* Dovoljan uslov da tatka (x,,y,) bude lokalni ekstremum diferencijabilne funkcije F(x,y)

glasi:

e Lokalni ekstremumi funkcije f(x,y) ( ako postoje ) su:

jerje:




/

6207

Ime 1 prezime

KOLOKVIJUM IZ MATEMATIKE 2

broj indeksa:

22.04.2006

1. = Funkcija F(x,y) je neprekidna u tacki (x,,y,) akko je
4 4
—X
N | T 20,0 . "

o Dalije funkcija f(x,y)=9 x +y neprekidna u tacki (0,0)?
0 , (x»)#(0,0)

Dokaz:

* Funkcija F(x,y) je diferencijabilna u tacki (x,,y,) akko je

e Dalije data funkcija f(x,y) diferencijabilna u tacki (0,0)?

Dokaz:

A(1,3)1 B(2,2) date tacke, odrediti:

/ 2. Funkcija z = f(x,y) zadata je implicitno jednako$éu xy* +x* —x+2z>-2z=9, z>0 .Akosu

7 = , z, =
2/ (A) = ; z,(4) =

0z

—(4) = , Vz(4) =
aAB( ) z(4)

Tangentna ravan u tacki A ima jednadinu:

Normala u tacki A ima jednacinu:

;»'i""‘fl 2
" 3.Dataje funkcija f(x,y)=x>—2xy—2y ioblast D= {(x, y):-2<y< —%}

Po definiciji, stacionarne tacke funkcije F(x,y) su:

Potreban uslov da diferencijabilna funkcija F(x,y) ima uslovni ekstremum u (x,,y,) pod

uslovom ¢(x,y)=0 je:

Najmanja, tj. najveca vrednost funkcije f(x,y) naoblasti D je:

jer je:




6208 22.04.2006
KOLOKVIJUM IZ MATEMATIKE 2

Ime i prezime broj indeksa:

1. = Funkcija F(x,y) je neprekidna u tacki (x,,y,) akko je

3

Xy
) b ;t 0,0
e Dalije funkcija f(x,y)={ x*+)° (x,)#(0,0)

0 , (x,»)#(0,0)

neprekidna u tacki (0,0)?

Dokaz:

* Funkcija F(x,y) je diferencijabilna u tacki (x,, y,) akko je

e Dalije data funkcija f(x,y) diferencijabilna u tacki (0,0)?

Dokaz:

@ 2. Data je funkcija f(x,y)=¢e""(x* —xy +3y?). Odrediti:
of o

¢ ‘—a;(x,y)= , —y(x’J’)z
: aax{(WF : aay{ (x.7)=
o’ f

(x,y)=

0xady
e Tejlorov polinom drugog stepena funkcije f(x, y) u okolini tatke A(1,0) glasi:

I(x,y)=

3. Funkcija z = f(x, y) implicitno je zadata sa x* +xy+y* +z° +3x=1, z>0.
~ = Podefiniciji, stacionarne tatke funkcije F(x,y) su:

* Dovoljan uslov da tatka (x,,y,) bude lokalni ekstremum diferencijabilne funkcije F(x, y)

glasi:

e Lokalni ekstremumi funkcije f(x,y) (ako postoje ) su:

jer je:




\/" 2. Funkcija f:(x,y) - z zadata je implicitno jednako3¢u: 4x* + 2y’ 422 ~2yz-2y=3,2>0.

v/

grupa 1 | 24.04.2005.
I KOLOKVIJUM 1Z MAT EMATIKE 1

Ime 1 prezime: broj indeksa:
1

1. Funkcija Fx,y) je neprekidna u tagki (xo,y0) akko je

2x + o’ —x*y+2)7 L(x,p) #(0,0)
e Dalije funkcija f(x,y)= x4yt neprekidna u tacki (0,0)?
2 ,(x,y):(0,0)

Dokaz:

* Funkcija F(x,y) je diferencijabilna u tagki (xo,yo) akko je

* Dalije data funkcija f(x,y) diferencijabilna u tacki (0,0)?
Dokaz:

Tada je:
¢« Lay)- )=

¢ Totalni diferencijal funkcije f(x,y) u tacki A(0,1) glasi:
¢ Jedna€ina tangentne ravni date povrsi u tacki A(0,1) glasi:

3. Navesti definiciju kvadratne forme promenljivih X, Xy,..., X, , kao i nephodne i dovoljne uslove
da ona bude pozitivno,tj.negativno definisana:

e * Odrediti sve lokalne ekstremume funkcije f(x, y) =2x—2y +In(2x - x> — %)




grupa 2 24.04.2005.
11 KOLOKVIJUM I1Z MATEMATIKE 1

- Ime i prezime: broj indeksa:

1. Funkcija F(x,y) je neprekidna u tacki (x¢,yo) akko je

3 +x*y—-xp* +3y* (%) #(0,0)
e Dalije funkcija f{x,y)=- x* +y* neprekidna u ta¢ki (0,0)?

3 (%, 7)=(0,0)

e Dokaz:

e Funkcija F(x,y) je diferencijabilna u tacki (Xe,y0) akko je

e Da li je data funkcija f(x,y) diferencijabilna u tacki (0,0)?
Dokaz:

2. Funkcija f:(x,y) — z zadata je implicitno jednako$éu: xp” +2y° +2z° —2yz—2y=3, z>0.

Tada je:
® _gé(x’y)z > —g—i—(x,y):

e Totalni diferencijal funkcije f(x,y) u tacki A(0,1) glasi:
e Jednadina normale date povrs$i u tacki A(0,1) glasi:

3. Navesti neophodan uslov da funkcija z= f (x, y) pri uslovu @(x, y) = 0 ima ekstremum u nekoj
tagki (x,,y,) gdesu f(x,y) i ¢(x,y)diferencijabilne funkcije u okolini date tacke

e Odrediti sve lokalne ekstremume funkcije f(x,y,z)=x"y’z*, pod uslovom
2x+3y+4z=6 ,akojex>0,y>0,z>0




grupa 3 24.04.2005.
1T KOLOKVIJUM IZ MATEMATIKE 1

Ime i prezime: broj indeksa:

1. Funkcija F(x,y) je neprekidna u tacki (xo,yo) akko je

y3 "‘x2_}7 9(x:y) #* (Os 0)
e Dalije funkcija f(x,y)=1 x>+ * neprekidna u tacki (0,0)?

0 »(%,¥)=(0,0)
Dokaz:

e Funkcija F(x,y) je diferencijabilna u tacki (Xo,yo) akko je

e Dalije data funkcija f(x,y) diferencijabilna u tacki (0,0)?
Dokaz:

2. Funkcija f:(x,y)—> z zadata je implicitno jednako$éu: yz* —x* +x°z° +2y-x=0, z<0.
Tada je:
of of
° X = s X, =
= (=) ay( )
e Totalni diferencijal funkcije f(x,y) utacki A(1,0) glasi:

e Jednalina tangentne ravni date povr$i u tacki A(1,0) glasi:

3. Navesti definiciju kvadratne forme promenljivih x,,x,,...,x, , kao i nephodne i dovoljne uslove
da ona bude pozitivno,tj.negativno definisana:

W ' e Odrediti sve lokalne ekstremume funkcije f(x,)=¢e"""> (3x* —6xy+8y%)




grupa 4 24.04.2005.
HI KOLOKVIJUM IZ MATEMATIKE 1

Ime i prezime: : broj indeksa:

1. Funkcija F(x,y) je neprekidna u tagki (xo,yo) akko je

2 2 _
s__ 2y o xyz,(x,y)¢(0,0)

e Dalije funkcija f{(x,y)= \/; +y? x4y neprekidna u tacki (0,0)?
5 (%, ) =(0,0)

s  Dokaz:

» Funkcija F(x,y) je diferencijabilna u tacki (xo,yo) akko je

» Dali je data funkcija f(x,y) diferencijabilna u tacki (0,0)?
Dokaz:

\ ciia £ : Hhpre 42 2 2 _
\2. Funkcija f:(x,y)— z zadata je implicitno jednakod¢u: x“y+3xy* —xz* +x-3y+xz=0,z>0

\ . Tada je:
° %(x’y): > %(-’Ca)’):

e Totalni diferencijal funkcije f(x,y) utacki A(1,1) glasi:
e Jednacina normale date povr$i u tacki A(1,1) glasi:

3 Navesti neophodan uslov da funkcija z = f(x,y) pri uslovu ¢(x,y)=0ima ekstremum u nekoj
tacki (x,,y,) gdesu f(x,y) i ¢(x,y)diferencijabilne funkcije u okolini date tacke

e Odrediti sve lokalne ekstremume funkcije f(x,y,z)=x"'y’z" pod uslovom
A4x+3y+2z=15 ,akoje x>0,y>0,z>0
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