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I grupa

KOLOKVISUM 1Z MA

Izracunati I

Primencm integrala izradunati povr$inu povrii D, keoja e

ogranitara sa * .y =8 i ¥ = jx}.

Tzrazunati ff vy &Y dudy ako 2 D trougass sx  tecenima

D
A(-2,0), B(2,0), T(0,4).

MATEMATIKE I

grups

x7dx

Izragunati JL~———::—7;-—
(x-11(x"+1)

Primencm integrala izradunati povrsinu povrsi D, koja Je

ogranifena sa x2 o+ ye =2, v = x, x = Q.

Izragunati ]j x sin(x+yidxdy ako je D trougac sa tamanime
D

A{0, -2}, B(n/Z, Q}, C(O0, n/Z).




IV KOLOKVIJUM IZ MATEMATIKE I 28.¢5.1994.

1. GRUPA
cosxIn(sinx) a
sin’x
2. Izrefunati povriinu figure ogranilene krivim 2y = xz, 22 =y=1, y=2.

3. Izratunati
% 4 :
3 (y-2)" dxdy ako je
) .

D =£ (x,y):x2+y2—2x—4y—1 %0, x},1.}
-~

IV KOLOKVIJUM IZ MATEMATIKE I 28.05.19%-
II. GRUPA
1. Tzratunati
S sinxarctg(cosx)dx
2. Izra¥unati povriinu figure cgranilene krivem 3y°=x, y2=2x-10.
3. Izraé\matijg(x—é)“dxdyv ako Je
D

D ={(x,y): x2+y2-6x+2y+6$ 0, xg 5.§



UETBPTH KOJIOKBUJYM N3 MATEMATUKE 1, 1995.

I'pyma A

2
T arctanx
WUspauynatu | ————dx.
14 22
M3pauysaTtn NOBPHIMHY KOjy OrpPaHMYaBajy MO3UTWBAH €0 T - oce W rpaduim QyHKIMLja

8 ) 4z

U S L eI

Axo je D obGuacT orpaHuveHa KpruBama
2 +y? =4z, 22+y>=8z, y==z y=+3z,

n3padyyHaTHu

UETBPTU KOJIOKBUJYM N3 MATEMATUKE 1, 1995.

I'pyna b

" / arctan x d

3pauyHatu [ ————dx.

pasy x2(1 4 x2)

V3pauysaTu NOBpIMUHY KOjy OrpaHMYaBajy T - oca, npaBa T = 1 u rpaduk QyHKIU]je

Inx

mem

Axo je D obGuacT orpanuveHa KpuBama

20 —y=1, 2x—y=3, y+ax=-2, x+4+y=0,

// xy dx dy.
D

u3pagyHaTu



YETBPTU KOJIOKBUJYM N3 MATEMATUKE 1, 25.5.1996.

I'pyma A
vsinzx

COST

dz.

Wzpauynatu /

durypa orpaEmdeHa KpuBoM Yy = 2r — x2 u mpasama y = 1 u x = 0 porupa OKO Y - oce.

N3pauysatu 3anpeMUHy TaKO HACTAJOL TeJa.

// ydx dy
D

6—x
D=<(z,y) : 2> +y*> <12, y< ——, >0, 20}.
{( Y) Yy vs 7 y

Nzpauynatn

akKo je

UETBPTU KOJIOKBUJYM N3 MATEMATUKE 1, 25.5.1996.

I'pyna b
oe”
%1 ————dx.
3pavyyHaTu / Tyl
400 d
Hexka je I(a):/ %, a € R.
e Ot T

(1) Ompeantu ckyn A cBUX BpeIHOCTH a 3a Koje mHTerpau I(a) KoHBeprupa.
(2) 3a a € A uspauynaru I(a).

WN3pauynatu 3anpeMUHy Tejia OrPAaHUYEHOr MOBPIIUMA:

z=9—2*—9y? 249> -22y=0, z=0.



UETBPTU KOJIOKBUJYM N3 MATEMATUKE 1, 04.07.1997.

I'pyma A

rilnx
1. I/I3paquaTI/1 / mdfﬁ

1
2. Axo je I(a,b) :/ % (Inz)bdz,
0
(1) onpemntu ckyn Bpemnoctu a u b 3a koje I(a,b) nocroju,
(2) m3pauynaru I(—1/2,3).

3. NMzpauynartu 3anpemMuHy Teja OrPAHUYCHOT MOBPIIAMA

2z =0, az = % +y?, 2 +y? = 2azx, (a>0).

UETBPTU KOJIOKBUJYM N3 MATEMATUKE 1, 04.07.1997.

I'pyna b

1. Axo je fe€C[0,1] u f(xz) > 0 3a x € [0,1], uspauynaru

L )
/0 @+ o™

oo pan x
2. Axo je I = —_—
ko je I(a) /0 (1+2)

(1) onpenutu ckyn BpemHocTu napamerpa a 3a koje I(a) mocrojum,

(2) m3pauynaru I(1/2).

dx,

2
3. Uspauymatm // (g) dr dy axo je D = {(z,y); 1 < 2% +y? < 2z},
D \T



YUETBPTU KOJIOKBUJYM N3 MATEMATUKE 1, 30.05.1998.

I'pyma A

N3pauynaru /x sinv/xdz.
W3pauyysaTty noBpmuHy GuUrype orpaHrdeHe JUHUI]aAMAa:

2z

14 22 dz.

y=0, x= T =2, y=arcsin

§a
MN3pauynaTu 3anpeMuny Tejia OTrPaHUYEHOT IOBPIIAMA:

3z=a2+4y2 22+y*=6z, ,V3xr—y=0, (0<y<

3V3
= )

o0 n
r—1
VcnuraTn amconyTHy U yCJIOBHY KOHBEPUEHI]Y pPena g n~1/3 (3) .
1

UETBPTHM KOJIOKBUJYM N3 MATEMATUKE 1, 30.05.1998.

I'pyna B

dzx

Wspauynarn / -
sin*z + cost x

Wspauynaru nyskuny ayka kpuse y = [n(cosx) 3a x € [0,7/3].

Uszpauynaru // (2 — y*) sinm(z — y)> dz dy axo je D ¢urypa orpanmdeHa mpaBaMma:
D

y=—-c+2, y=-xz+4, y=zx+1, y=x-—2.

o
WcnuraTu KOHBEPreHIUjy pena Zn(\3/n +1— ¢/n)®, rme je a € R.
1



YETBPTU KOJIOKBUJYM N3 MATEMATUKE 1, 27.5.2000.

I'pyma A
/2
(1) Nzpauynaru / sin 2z arctan(cos® r)dz.
0

(2) OcuoBHa TeopeMa QU(pePEHINjaJIHOr U MHTEIPAJHOI PAUyHA.
dopmynanuja u qokras.

/ / zydzrdy .
N3pauynatu aKo je
D

V922 + 492’

.%'2

2
D:{(x,y):4+%<1, x>0, y>()}.

W3pauysaTtu oy:XUHY JyKa KpUBe 3alaHe MapaMeTapCKU:

t2
x:5, y=Int, 1<t <2

UETBPTU KOJIOKBUJYM N3 MATEMATUKE 1, 27.5.2000.

I'pyna b

(1) Uspauynaru

/ dx
sin*x+costr+1

(2) Ha ocnoBy mepunnnuje onpebenor unrerpana nokasaru na He IOCTOJU

b
/ D(z)dx, rue je D(z) = {(1): i 2 %\ Q.

Sa KOje BPpEOHOCTHU DEAJIHOT ITapaMeTpa (& KOHBEPrUupa MHTEr'paJl

1 . 4 o 1
/sznaz e’ + +xdx 9
0

:L.a

N3pauynatu 3anpeMuny Tejia OrPAHUYCHOT MOBPIIAMA

z=1—a?—9? z=2>+9y> +1, 22+ =1



YETBPTU KOJIOKBUJYM N3 MATEMATUKE 1, 27.5.2000.

I'pyna B

1. (1) Uspauynaru

™2 sin®x + sinx
, x.
o sinwz+cosr+1

(2) Ha ocroBy nme¢uummje onpebenor maTerpansa nokasaru na He IOCTOJU ff D(z)dx rme je
1, zeqQ
D(“‘)_{o, z€R\Q.

zdx

“+ o0
2. HWcnuratu KOHBEPreHIN]Yy WHTErpaJia - .
o sinhz

3. HM3pauynartu 3anpeMuHY Tela OrPAHMYEHOT IOBPIINMA

24yt =22, 2P+ =2, 2=0, z=x+7.

YETBPTU KOJIOKBUJYM N3 MATEMATUKE 1, 27.5.2000.

I'pymna T

1. (1) Uspauynaru
dx.

/xln(x—i— Va2 +1)
Vi1

(2) OcuoBHa TeopeMma MU(EPEHIN]ATHOT U UHTErPAIHOr padyHa. PopMmynanuja U q0Kas.

2. Hcnuratu KOHBEPreHIN]Y WHTErpaJa

— T dr.

3. W3pauynaru noBpmuHy paBHE (UType OrDAHUYECHE JUHUjaMa

2? +y? =2ax, 2 +y*=2bz, y=2, y=0, (0<a<b).



YETBPTU KOJIOKBUJYM U3 MATEMATUKE 1, 26.5.2001.

T'pyma 1
1. V3pauynaru

/ arcsinx arccosx dx.

2. N3pauynaTtu 3anpeMuHy Tesa Koje ce mobmja poTanujoM UIype orpaHHYEHe ca

oko oce Ozx.
3. Nspauynatu
// x dxdy
p v +y?*
akxo je D obmact orpammuena kpusama r2 =2y, 22 +y% =8, (z >0,y > 0).

4. Hokasatu tBpheme: Axo je f menperumua ¢pyurimuja Ha [a,b], Tama nocroju ¢ € (a,b) 3a koje

b
jo [ fa)de = f(e)(b - a).

UETBPTU KOJTOKBUJYM N3 MATEMATUKE 1, 26.5.2001.

I'pyna 2

1. Mspauynaru

/sinx(l—cosw) dx

cos x(1 + cos? x)

2. N3pauynaru

/1 e*dx
L@ D@ L)
3. Uspauynaru 3ampeMuHy Teja orpanudeHor mospmmma 2z = x2 + 32, 22 +y2 —2x =0, z = 0.

4. Iokasatu tBpheme: Axo je f menperumua ¢pymurimuja Ha [a,b], Tama nmocroju ¢ € (a,b) 3a koje

b
jo [ fa)de = f(e)(b - a).



YETBPTU KOJIOKBUJYM U3 MATEMATUKE 1, 26.5.2001.

I'pyma 3
x%d
. N3pauynaru / <
V—a?+4x —
. Hexka je I(a fo e sinax dx.

(1) O,lee,Z[I/ITI/I CKyTl A BPEIHOCTU mapaMerpa @ 3a koje marerpasn I(a) komseprupa.
(2) 3a a € A uspauynaru I(a).
2
a
. Mspauyraty noBpmmAy ¢urype orpaEMdeHe JUHMjaMa: Y = —, Ty = 2a°, y =

2 Yy =2z, rae
je a>0.

xT
27

xT
. Horaszaru tBpheme: Ako je pymrmmja f menperumua Ha [a,b] u ako je P(x) :/ f(t)dt, rana
a

je ®'(z) = f(x).

UETBPTU KOJIOKBUJYM N3 MATEMATUKE I, 26.5.2001.

I'pyna 4

. N3pauynaru

. Hexka je

(1) Nspauynaru I, y ¢pyuruyju ox L,_1.
(2) Uspauynaru I,,.

. N3pauynaru 3anpemMuny Tesa OrPAHUYECHOT MOBPIIAMA
22 =4—a* -y 2 +y*—22=0,2=0

(yHyTap muaMHEIpA).

. Ilorazatu tBpheme: ako je pymrnuja f(z) mHenpekuana Ha cermenrty |[a,b] u ®(x /f

rana je ®'(z) = f(z).



UETBPTH KOJIOKBUJYM U3 MATEMATUWERKE I, 1.6.2002.

T'pyma 1
. N3pauynaru

/ dx
4+ tgw + 4ctgr

. V3pauynaru
+oo

/ zlnx d
(14 22)2 v

1

2

. N3pauynatn 3anpeMuHy Tesa orpaHUYeHOr chepom 22 4+ y? + 22 = r? u mumuagpom 2 + 2 =

re, (z>0,r>0).

. $Popmynucary ¥ HOKA3aTU UHTETPAJIHU KPUTEPUjYM 3a KOHBEPIeHIU]y OECKOHAYHUX OPOjHUX
penoBa.

UETBPTU KOJIOKBUJYM N3 MATEMATUKE I, 1.6.2002.

I'pymna 2

Onpenuru Besy usmeby I, u I,,_o, (n € N, n > 2) ako je

I, = /arcsin":rdx.

. N3pauynatu ny:xkuHy JyKa KpUBe 3alaHe TapaMeTapCKU:

w(t) =2vV2V1-82, y(t)=tV/1-, 0<t<l

// x sin |y — 2|dx dy,
D

aro je D ={(z,y): 0<z < /7/2,0<y<m}.

. N3pauynaru

. Axo je ®(x) = /f(t) dt u f menperkunna ¢pyurmuja, nokasaru ga je ®'(z) = f(z).

a



UETBPTH KOJIOKBUJYM U3 MATEMATUWERKE I, 1.6.2002.

I'pyma 3

/ dx

(tgr —1)2°

. VzpauynaTu 3anpeMuHy Teja HACTAJOT POTAIMjOM OKO T-0Cce (GUType OrpaHUyYeHe KPUBOM
y=In(z+vz?+1) n npaBama y =0, x = 1.

. N3pauynaru
// (2% + y* + 2y)dx dy,
D

ako je D = {(z,y) : 2?2 +¢y* <1, 22 —y < 1}.

. N3pauynaru

. llorkazatu na je JlajOHnMmOB pex KOHBEPrEeHTAH.

UETBPTU KOJIOKBUJYM U3 MATEMATUKE I, 1.6.2002.

I'pyna 4
. N3pauynaru
/ 1+ inz d
———dzx
1+ (zlnx)3
. N3pauynaru
/2

sin® x dx
. 3 3..°
stn° x + cos° x

o

. N3pauynaru 3anpeMuny Tesa OrpaHUYEHOT MOBPIIAMA

2 2

24y =2x+y), z=z2+y% 2=0.

. Axo je pymrumja f memperumma Ha OmCeYKy |a,b], Tama mocroju Tauka ¢ € [a,b] TakBa ma je

b
/f(x)dx = f(c)(b— a). Horasaru.



YETBPTU KOJIOKBNJYM N3 MATEMATURE 1, 7.6.2003

I'pyma 1

(14 sinx)cosz

1. 1 —_
Jpatymati / (1+ cosa)sinx

2. W3pauynaru 3anpeMmHy Tesia KOj€ HACTaje POTANMjOM OKO Z-0OCe (Gurype orpaHudeHe
KPUBOM Yy = Ty/arccosx u nmpasoM y = 0.

3. Uspauynatu // zydxdy aro je D mapanesorpam ogpeben npasama y = 2z—1, y = 2z+1,
D

T T
= — ]_ = — .
Y 2+ uy 2+3

YETBPTU KOJIOKBNJYM N3 MATEMATUWRE 1, 7.6.2003

I'pyna 2

cos xdx

1. Mspauynatn /3—3
sin” x — cos® x

2. Uspauynatum 3ampeMuHy Tesia KOje€ HACTAje POTANMjOM OKO Z-oce (Gurype orpanumdeHe

KPUBOM Y = /2 COS T U IIpaBaMa T = 3 ny=0.

3. M3pauyHaru 3alIpeMUHY Teja OrpaHUUYeHOr moBpmmMa: z2 + 32 =2y, z=x+2yu 2z =0
3a x> 0.



YETBPTU KOJIOKBNJYM N3 MATEMATURE 1, 7.6.2003

I'pyna 3

eSz — et

—— dx.
ST

1. N3pauynaru /

2. VzpauynaTtu 3anpeMuHy Tejia KOje HACTaje POTAIMjOM OKO x-oce ¢urype F'| rme je

F={(z,y)| 2> +y* <6x+2y—9}.

3. V3pauyHaTu HOBPLIMHY OHOL geja KoHyca z2 = x2+y? koju ucena nmmamap 2 +y2 = 6z.

YETBPTU KOJIOKBNJYM N3 MATEMATUWRE 1, 7.6.2003

I'pyna 4

sin xdx
1. Wspauynatn | —5——.
L 3
S~ xr + cos® x

2. spauynaru myxuny jgyka kpuse y = Va2 — 48 + 4y/61n(z + 22 —48) 3a 7 < x < 8.

3. M3pauynaru 3ampeMuHy Tesa OrpaHmdeHor moppmmMa: 22 +y2 =22, 2 =20+yuz2=0
3a y > 0.



YETBPTU KOJIOKBUJYM N3 MATEMATURE 1, 5.6.2004

I'pyma 1

sin 2z — 2 cos® &
—dx

1. NUspauynaru
paty / sin®x +1

2. NMzpauyHarm 3ampeMuHy Tejla KOje HacTaje POTANMjoOM OKO Y-Oce KOHBEKCHe (urype
orpanumdere guaujama r2 +y? =z u 22 +y% =y.

3. Uspauynatu // (2 —y*)e* ¥ dxdy axo je D mapamexorpam onpeben npasama y = —x—1,

D
y=—z+3, y=x+2unuy=x—4.

YETBPTU KOJIOKBNJYM N3 MATEMATURKE 1, 5.6.2004

I'pyna 2

In(1+ cosx)d
———dz

sin® x

1. N3pauynaru /
2. Mspauysaru nyxuny jayka kpuse y = Va2 — 24 +4v/3In(z + Vo2 —24) 3a 5 <2 < 7.

3. UspauyHaTu 3ampeMuHy Tela OTpaHMUYeHOr mapaGomounoMm 2z = 4 — 2% — y?, pasan z = 0
u mmmEapoM x2 + y? — 22 = 0 (yEyTap muamHIpA).



YETBPTU KOJIOKBUJYM N3 MATEMATURE 1, 5.6.2004

I'pyna 3

1. Uspauynatu /x-arcsinxdm.

1
V10z — 22 — 21

2. WMzpauysaru noBpmmHy (Urype OrDAHUYEHE KPUBOM Y = U npasamMa

r=4, =6, y=0.

3. UspauyHaTu 3ampeMMHY Tejla OrpaHMYEHOT mapabotommoMm z2 + y2 = 2z u KoHycoM

4(x? +y?) = (2 +2)%

YETBPTUN KOJIOKBNJYM N3 MATEMATUKE 1, 5.6.2004

I'pymna 4

sin xdx

1. spauynatu
cosx + cos?2 x + cos3 x

2. M3pauyHaTu HOBPIIMHY KPUBOJIUHU]CKOD Tpare3a oapebhenor rpadpurom ¢pyukuuje f:x —

e 2" cos?r 3a 0 < x < +o0.

dxd

3. Uzpauynatu // ﬁ ako je D obiacT orpaHnYeHa KPUBUM JIHHIjaMa x> +71y° = 4z,
p 7Ty

22+’ =8z, y=0uy=ux.



YETBPTU KOJIOKBNJYM N3 MATEMATWURE 1, 4.6.2005

I'pyma 1

(9sinz + 2) cosx
sin x + 6sinz 4 58

1. Mspauynatu /

2. Mspauynaru nysuny ayka kpuse y = Va2 — 25+ 5v2In(z + V22 —25) 3a 7 < 2 < 9.

3. Nspauynaru

/ Va2 + 42 In /22 + 42 dady,
D

rae je D = {(z,y) : 1 <2®4+9* <e?}.

YUETBPTUN KOJIOKBNJYM N3 MATEMATUWRE 1, 4.6.2005

T'pyna 2

(5cosx + 2)sinx
cos?2x —8cosx +4

1. Vspauynatn /

2. U3spauyHatum 3ampeMuHy Tesia KOj€ HACTaje POTANMjOM OKO Z-oce (Gurype orpanumdeHe
KpuBOM Yy = \/Tsinz u npasama y = /2 u y = 0.

// 5xda:dy
(y+3z—3)(y — 2z —4)’

rue je D mapasemnorpam orpanmded mpaBama: y =2x+5, y = —3x+4, y=22+9, y = -3z +8.

3. Nzpauynaru




YETBPTU KOJIOKBNJYM N3 MATEMATWURE 1, 4.6.2005

I'pyna 3

(7Tsinz — 3) cosx
sin z + 4sinz + 40

1. Mspauynatu /

2. Mspauynaru nysuny ayka kpuse y = V22 — 49 + 7v/21In(z + Va2 — 49) 32 9 < 2 < 11.

3. Nspauynaru

t 2
// arctan \/x +y arctan Va© £ y” gy,
aZ + y?

rae je D= {(z,y) : 1<2®+y* <3}

YETBPTU KOJIOKBNJYM N3 MATEMATURE 1, 4.6.2005

I'pyna 4

(3cosz —4)sinzx
cos?2x — 12cosx + 52

1. N3spauyrnaru /

2. M3pauyHarm 3ampeMmHy TeJsia KOje HacTaje POTANMjoOM OKO Z-oce (Gurype orpaHudeHe
KPUBOM Y = /T cosx u mpaBama y = /2 u y = 0.

// Szdxdy
(y—3z—1)(y+ bz —4)’

rae je D mapaJsiesiorpaM orpaHUYeH mpaBaMa: Yy =3r+2, y = —bxr+5, y=3x+7, y = —dx + 10.

3. Nzpauynaru




grupa 1 12.06.2006.
11 KOLOKVIJUM IZ MATEMATIKE 2

Ime i prezime: broj indeksa:

1. Definicija neodredenog integrala glasi:

(9sin X+ 2)cos X

sin® X+ 6sin X +58
integral racionalne funkcije

e Dat je integral J' dx .Uvodenjem smene on se svodi na

« Skup primitivnih funkcija funkcije y =S X*+2)cosX

sin? X+ 6sin X+ 58

2. Formula za izraCunavanje duzine luka krive y= f(x) od tatke A(a, f(a)) do
tacke B(b, f (b)) glasi:

e Akoje f(x)=+/x>—48+4/6In(x+Vx>—48) , 7<x<8 duzina luka krive iznosi:

3. Definicija dvojnog integrala glasi:

e [zraCunati Hln(x2 +y*)dxdy, ako je D= {(x, y)eR’ ‘ez <X +y’< e“} .
D

e Potrebno je izvrSiti slede¢u transformaciju koordinata:
e Vrednost odgovarajuéeg jakobijana je: , a nove promenljive imaju
granice:




grupa 3 12.06.2006.
11 KOLOKVIJUM IZ MATEMATIKE 2

Ime i prezime: broj indeksa:

1. Definicija neodredenog integrala glasi:

(7 cos Xx—3)sin X
cos” X +4cos X+40
integral racionalne funkcije

e Dat je integral j dx.Uvodenjem smene on se svodi na

(7 cos Xx—3)sin X
cos’ X +4sin X + 40

e Skup primitivnih funkcija funkcije y =

2. Formula za izraCunavanje povrsine ravnog lika ograni¢enog krivom
y=f(x),a<x<b,1 Ox osom glasi:

X

e PovrSina ravnog lika ograni¢enog krivomy = ee2x_+11 1pravamax=0, x=In21y=0
+

1Znosi:

3. Definicija dvojnog integrala glasi:

' 2 2
aLrCtg&dxdy,akoje D:{(x,y)eR2 %SX2+y2S3} .

[

[zraCunati _g m
e Potrebno je izvrsiti slede¢u transformaciju koordinata:
e Vrednost odgovarajuceg jakobijana je: , a nove promenljive imaju
granice:




grupa 2 12.06.2006.
11 KOLOKVIJUM IZ MATEMATIKE 2

Ime i prezime: broj indeksa:

1. Definicija neodredenog integrala glasi:

e Dat je integral j %
—8e" +

integral racionalne funkcije

dx.Uvodenjem smene on se svodi na

(56" +2)e o

o Sk imitivnih funkcija funkcije y=
up primitivnih funkeija funketje y = 5——"—r

2. Formula za izraCunavanje zapremine tela koje nastaje rotacijom figure
ograni¢ene krivom y = f(x),a<x<b, oko ose Ox glasi:

o Zapremina tela nastalog rotacijom figure ograni¢ene krivom y = x, [In 11+ 2
- X

pravamax=0, x:% 1 y=0 oko ose Ox iznosi:

3. Definicija dvojnog integrala glasi:

« . 25xdxdy
e [zraCunati ,
-g(y+3x—3)(y—2x—4)

y=2X+5y=-3x+4,y=2X+9 1 y=-3x+8.

e Potrebno je izvrSiti sledecu transformaciju koordinata:
e Vrednost odgovarajuceg jakobijana je: , a nove promenljive imaju
granice:

ako je D paralelogram ograni¢en pravama:




grupa 4 12.06.2006.
11 KOLOKVIJUM IZ MATEMATIKE 2

Ime i prezime: broj indeksa:

1. Definicija neodredenog integrala glasi:

e Dat je integral J' ﬂ dx.Uvodenjem smene on se svodi na
e —12e* +52
integral racionalne funkcije
(3e* —4)e”

o Skup primitivnih funkcija funkcije y =

e —12e* +52

2. Formula za izraCunavanje povrsine ravnog lika ogranicenog krivom
y=f(x),a<x<b,1 Ox osom glasi:

sin X-In(cos X) .

e PovrSina ravnog lika ograni¢enog krivomy = ( G 1 pravamax =0,
COS X +

. . .
X:§1y=0 1Znos1:

3. Definicija dvojnog integrala glasi:

e [zraCunati 64 xaxdy ako je D paralelogram ograniCen pravama:
] p g g p

S (Y =3x=1)(y+5x—4)"
y=3X+2,y=-5x+5,y=3Xx+51 y=-5x+8.
e Potrebno je izvrS$iti slede¢u transformaciju koordinata:

e Vrednost odgovarajuceg jakobijana je: , a nove promenljive imaju
granice:




grupa 5 12.06.2006.
11 KOLOKVIJUM IZ MATEMATIKE 2

Ime i prezime: broj indeksa:

1. Definicija neodredenog integrala glasi:

. 9e* +2)e”
e Dat je integral _Oe"+2)e”
] & J.e“ +6e* +58

integral racionalne funkcije

dx.Uvodenjem smene on se svodi na

(9e* +2)e*

o Sk imitivnih funkcija funkcije y=———"—"~-—
up primitivnih funkeija funketje y =52

2. Formula za izraCunavanje duZine luka krive y= f(x) od tatke A(a, f(a)) do
tacke B(b, f (b)) glasi:
e Ako je f(X)=vx>—=25+5V2In(x++/x?=25) , 7<x<9 duzina luka krive iznosi:

3. Definicija dvojnog integrala glasi:

e [zracunati J'J.\/x2 +y’ ln\/x2 +y’dxdy, ako je D :{(x, y)e Rz‘ls x> +y? sez} .
D

e Potrebno je izvrSiti sledecu transformaciju koordinata:
e Vrednost odgovarajuceg jakobijana je: , a nove promenljive imaju
granice:




grupa 6 12.06.2006.
11 KOLOKVIJUM IZ MATEMATIKE 2

Ime i prezime: broj indeksa:

1. Definicija neodredenog integrala glasi:

(sin X—5)cos X
sin” X +8sin X +97
integral racionalne funkcije

e Dat je integral J' dx .Uvodenjem smene on se svodi na

(sin X—5)cos X

e Skup primitivnih funkcija funkcije y =

sin® X+ 8sin X+97

2. Formula za izraCunavanje povrsine ravnog lika ograni¢enog krivom
y=f(x),a<x<b,1 Ox osom glasi:

cos X-In(sin X) .

v . oy . T
e PovrSina ravnog lika ograni¢enog krivomy = = 1y 1 pravamax = e
Sin X+

T . . .
x:51y=0 1ZNnosl:

3. Definicija dvojnog integrala glasi:

" . 8xdxdy
e [zraCunati ,
IDj(y—3x—2)(y+5x—5)

y=3X+3,y=-5X+6,y=3X+7 1 y=-5x+10.
e Potrebno je izvrSiti slede¢u transformaciju koordinata:

e Vrednost odgovarajuéeg jakobijana je: , a nove promenljive imaju
granice:

ako je D paralelogram ograni¢en pravama:




YETBPTU KOJIOKBNJYM N3 MATEMATHURE 1, 9.6.2007

I'pyma 1

32—z —2
1. U1 —_———dx.
3pavyyHaTU / PR T

2. M3pauyHaTm 3ampeMmHy Tesla KOje HacCTaje POTANMjoOM OKO Z-oce (Gurype orpaHudeHe

KpuBOM Yy = —(cotx —tanx) m mpaBama y =0, x =7/6 u © = 7 /4.
2

3. Uspauynaru // (x—y) sin(z+y)dedy ako je D napanenorpam onpeben npasama y = —,
D

y:fx+g,y:3:c+1,y:3x+5.

YETBPTU KOJIOKBNJYM N3 MATEMATHWURE 1, 9.6.2007

I'pyna 2

4% + 32 + 2

1. Vspauynarn /37dx.
2 =8

1
2. M3pauyHaTy NOBPIMIUHY MOBPIIN HACTAJE POTANjOM OKO IT-OCE KpUBE Y = i(ew +e 7)) 3a
—2<x<2.

3. Uzpauynatu / sin\/x? + y2dxdy, roe je
D



YETBPTU KOJIOKBNJYM N3 MATEMATHURE 1, 9.6.2007

I'pyna 3

2% — 3z
dx
(x —1)(22 — 22 + 3)

1. N3pauynaru /
2. Uspauysatn myxumy jyka kpuse y = In(1 —22) 3a —1/2 <z < 1/2.

3. Uspauynaru // (2% + 9?)dxzdy, rae je D mapanenorpam ca remenmma A(—1,1), B(1,—1),
D
0(2,2) u D(0,4).

YETBPTU KOJIOKBNJYM N3 MATEMATHURE 1, 9.6.2007

I'pyna 4

z? + 3z -
(x +1)(22 4 22 + 3)

1. Vspauynarn /

2. VspauyHaTym OysMHY JIyKa KpUBe 3amare ca & = acosl, y = asin®t 3a 0 < t < /2 u
a > 0.

3. Uspauynatu // Va2 4+ y2drdy, roe je D = {(z,y) : > +y* < 3y}.
D



YETBPTU KOJIOKBNJYM N3 MATEMATHURE 1, 9.6.2007

I'pyna 5

322 + bz
x
(x —1)(22 4+ 22 +5)

1. N3pauynaru /

2. M3pauyHarm 3ampeMmHy TeJsia KOje HacTaje POTANUjoOM OKO Z-oce (Gurype orpaHudeHe
kpuBoM y = Inz m npaBama y =0, x =2 u ¢ = 5.

3. Uspauynarn // (y* — 2?)dxdy, rme je D mapamenorpam ca temenmma A(—1,2), B(1,—2),
C(2,-1) u D(0,3).

YETBPTUN KOJIOKBNJYM N3 MATEMATUWRE 1, 9.6.2007

T'pyna 6
322 —dx +1
1. U dz.
3pavdyHaTH / @t (2% — 22+ 5) x
2. M3pauyHaTu NOBPIIMHY HOBPIIA HACTAJE POTAIjOM OKO T-oce kKpuse y> = 4 + x 3a

—4 <x <2

3. Uspauynatu / cos\/z2 + y2dxdy, rue je
D

2

D ={(z,y) : x2+yzgz,xso,yzo}.



YETBPTU KOJIOKBNJYM N3 MATEMATHURE 1, 9.6.2007

I'pyna 7

1. 7 / 22 + 5+ 1
. Uspauynarn x
pary (x + 2)(22 4 22 + 5)

2. VzpauynaTtu mnyskuMHY JyKa KpuBe y = Inx 3a V3<ax< V8.

3. Uspauynaru // (x + y) cos(z — y)dzdy, rne je D mapamemorpaM orpaHudeH MpaBaMa:
D

y:m,y:x—i—g,y:—2x+1,y:—2m+4.

YETBPTUN KOJIOKBNJYM N3 MATEMATURE 1, 9.6.2007

I'pyma 8

—3xr —4
1. 1 dx.
3pavyyHaTn / (33 — 2) (x2 215 x

2. WspauymaTy my:xuHy TyKa KpuBe 3amaTe ca x = (t2 —2)sint + 2tcost, y = (t> — 2) cost —
2tsint 3a 0 <t <.

3. Nspauynaru // 2?2 +y2dady, roe je D = {(z,y) : 2*+ 9> < 4x}.
D



rpyna 1 07.06.2008.
JIPYTA KOJJOKBUJYM M3 MATEMATHKE 2

HMe U Ipe3uMe Opoj uHaekca Op. moeHa Ha NPBOM KOJIOKBUjyMY

1. 3padyHaT UHTErpaI: .[ Ssin2x. dx.

sin® X +1

1

VX +2x42

2. N3pauyHaTyu NOBpIIMHY (UType OrpaHUYEHE KpuBama: Y = ,y=1,x=0.

3. U3pauynatu _U(Xz —y? —2xy)dxdy axo je o6mact D = {(X, V)X +y <4,x>0,y>0,x< y} .
D



rpyna 2 07.06.2008.
JIPYTA KOJIOKBUJYM U3 MATEMATHKE 2

HMe U Ipe3uMe Opoj uHaekca Op. moeHa Ha NPBOM KOJIOKBUjyMY

3ln X

1. U3pauyHatu uHTErpas: J‘ﬁ
X(In” X—

2. N3pauyHatu 3anpeMHUHy Tejla Koje HacTaje poTalyjoM (Gurype orpaHu4yeHe Kpupama Y = JX-cosx, y=0,

i RY/4
— < X <£— oko Ox-oce.
4 4

Y x
3.U3pauyHaru: ” xe? dxdy ako je obmact D mapasnenorpam orpaHudeH npaBama
D

X X
=2X-1L y=2x+3,y=—7-3, y=——+1.
y y y > y >



rpyna 3 07.06.2008.
JIPYTA KOJIOKBUJYM U3 MATEMATHKE 2

HMe U Ipe3uMe Opoj uHaekca Op. moeHa Ha NPBOM KOJIOKBUjyMY

1. 3pauyHaT HHTErpaI: J-M dx.

cos® x+1

2. U3pauyHaTu 3alpeMUHy Tella Koje HacTaje poTalujoM GHUrype orpaHuueHe kpupama y =+/In(X++/x* +1), y=0,
0 < x<2 oxo Ox-oce.

3. Uspauynatu H xsin(3x — y)dxdy ako je obiact D mapanenorpam orpaHrdeH mpaBaMa
D

y =3X, y:3x—%, y=—x-1,y=—x+3.



rpyna 4 07.06.2008.
JAPYI'M KOJIOKBUJYM U3 MATEMATHUKE 2

UME U TIpe3nMe Opoj nHOEKCa Op. moeHa Ha MMPBOM KOJIOKBHjyMY

3e2X

e _

1. U3pauyHatu I/IHTCFpaHZJ-

dx.
1

1

VX2 =2x+2

2. N3pauyHatu noBpIINHY (UType OrpaHUYEHE KpuBaMa: Y = ,¥y=1,x=0.

3. U3pauyHaTu .”(Xz —y? +2xy)dxdy ako je o6mact D = {(X, V)X +y><9,x>0,y>0,x> y}
D



rpyma S 07.06.2008.
JAPYI'M KOJIOKBUJYM U3 MATEMATHUKE 2

UME U TIpe3nMe Opoj nHOEKCa Op. moeHa Ha MMPBOM KOJIOKBHjyMY

i 2
1. U3pauyHaTu uHTETpa: .[ %dx‘
+2cos” X

2
. -1
2. V3padyHatl NOBPIIMHY MOBPIIM HACTaJlle pOTallMjOM KpuBe X =1+ (yTj , 0<y <1 oko Ox- oce.

3. U3pauyHatu _U (X+ y)zexz_y2 dxdy axo je obmact D mapanenorpam orpaHudeH rnpaBama
D
y=X, y=x+L y=-x-1, y=-x+1.



rpymna 6 07.06.2008.
JAPYI'M KOJIOKBUJYM U3 MATEMATHUKE 2

UME U TIpe3nMe Opoj nHOEKCa Op. moeHa Ha MMPBOM KOJIOKBHjyMY

2(e* +¢’

1. U3pauynatu I/IHTCI‘paHZJ- ] ) dx.
e -

2. UspauyHaTy Iy>KHHY JyKa KpHBe 3ajaTe napamerapcku: X =t>sint, y =t’cost 3a 0<t < J5.

2
Xy dxdy aKOje06HaCTD={(X,y):1SX2+y2S4,XSO,yZO}.



rpyna 7 07.06.2008.
JIPYTA KOJIOKBUJYM U3 MATEMATHKE 2

HMe U Ipe3uMe Opoj uHaekca Op. moeHa Ha NPBOM KOJIOKBUjyMY

1. U3pauyHaTu uHTETpa: .[ mdx.

2+cos2X

2. UspauynaTu qykuny nyka kpue Y =2In(X++/X* —4) 3a 275 <x<2410.

2

3. U3pauyHartu ﬂ Xy

i ’x2+y2

dxdy aKojeo6nach:{(x,y):43x2+y2£9,x20,y£0}.



rpyna 8 07.06.2008.
JIPYTA KOJIOKBUJYM U3 MATEMATHKE 2

HMe U Ipe3uMe Opoj uHaekca Op. moeHa Ha NPBOM KOJIOKBUjyMY

21+1n%)

1. U3pauynatu I/IHTeraJ'IIJ‘ (In* x—1)
X(In" X—

. x—1Y
2. V3pauyHaTu NOBpUIMHY NOBPIIN HACTajle pOTAaLKUjoM KpuBe Y =1+ ) 0<x<1 oko Oy- oce.

3. U3pauynatu ﬂ (y —X)* cos(x* — y*)dxdy axo je o6nact D mapanenorpaM orpaHHueH NpaBaMa:
D

y =X, y=><+§, y=—x—1, y=—x+1.



rpyna 1 23.05.2009.

APYI'N KOJTIOKBHUJYM U3 MATEMATHKE 2

M€ U Ipe3uMe Opoj uHIeKca Op. moeHa Ha PBOM KOJIOKBUjyMY

2In* X+5Inx+2 .
X(In X—2)(In* X +41In X +8)

1. U3pauyHaTu uHTErpa: _[

2. V3padyHatu 3anpeMHHy Teja KOje HacTaje poTanujoM (purype orpaHndeHe Kpupama Yy = \/\/; -sin/x , y=0,
2
0<x< % , oko Ox-oce.

3. Uspauynaru: ” ye ¥ dxdy ako je obmact D = {(X, Y): 1< +y*<16,x>0,y > 0} :
D

rpyna 2 23.05.2009.

APYI'N KOJIOKBUJYM U3 MATEMATHKE 2

UMe U TIpe3nMe Opoj nHIeKca Op. moeHa Ha MPBOM KOJIOKBHjYMY

(9cos x—10—3cos” X)-sin X
(cos X +2)(cos’ X —4cos X+8)

1. U3pauynatu I/IHTeraJ'IZJ‘

2
. X
2. W3pauyHaTy HOBPILIMHY [TOBPIIHM HACTAJIE POTAIMjOM KprBe Y = In X —g, \/E <X<e, oko Ox- oce.

3.M3pauyHaru: H (3x+y)cos(m(x—3Yy))dxdy ako je o6mact D mapanenorpam orpaHideH npaBama:
D

X X 1
=-3X+3, y=-3Xx+L,y=—, y=———.
y y y 3 y 3 12



rpyna 3 23.05.2009.

APYI'N KOJTIOKBUJYM U3 MATEMATHKE 2

M€ U Ipe3uMe Opoj uHIeKca Op. moeHa Ha PBOM KOJIOKBUjyMY

(3sin’® X+ 2sin X +11)-cos X dx
(sin X —1)(sin’ X+ 2sin X+ 5)

1. U3pauyHaTu I/IHTeraJIIJ.

2. 3padyyHaTtu 3anipeMHHy Tella KOje HacTaje poTanujoM (Gurype orpaHndeHe Kpupama Y =4/ Jx- eV , y=0,

0<x<1, oko Ox-oce.

. y . 2 2
3. Uspauynaru : || arcsin——=—=0dxdy ako je o6mactD ={(X,y): X" +y  <16,—-y<x<y; .
-LJ- [XZ + y2 { }

rpyna 4 23.05.2009.

APYI'N KOJTIOKBHUJYM U3 MATEMATHKE 2

M€ U Ipe3uMe Opoj uHIeKca Op. moeHa Ha PBOM KOJIOKBUjyMY

3™ —e* +4e* N
(e* +1)(e* —2e* +5)

1. U3pauyHaTu I/IHTeraJIIJ.

) In X
2. 3padyHaty OBPIIKHY [TOBPIIK HACTAJIE POTALHjOM KpHBE Y = x? g \/E <x<e, oko Ox- oce.

3. U3pauyHaru H (X—=2y)sin(z(2x+ y))dxdy axo je obmact D mapanenorpam orpaHHYEH IpaBaMa:
D

X X 1
=—+2, Yy=—+3, y=-2X, Yy =-2X+—.
y > y 2 y y 7



rpyna 1 05.06.2010.

APYI'N KOJTIOKBHJYM U3 MATEMATHKE 2

UME U NIpe3UMe 0poj uHIeKca Op. moeHa Ha MPBOM
KOJIOKBU]YMY

In(x* +4)

1. a) UspauyHatu uHTErpa: I (x+2)

. o In(X? +4)
0) HM3pauyHaTw JaTH HHTETPaAT WM YCTAaHOBHTH H-ETOBY JIMBEPICHIIH]Y: j ) W
1 (x+

2. V3pauyHarty qyXHHY JIyKa KpUBE Y = é(4e2X +e ), 0<x<l1.

3 2
3. MspauyHaru: J.Ixsin(x2+y2—4y+4)5dxdy, rae je D ={(x, y):x2+(y—2)2 <3, x>0}.
D

rpyna 2 05.06.2010.

APYI'N KOJIOKBUJYM U3 MATEMATHUKE 2

uMe U Mpe3uMe Opoj uHIeKca Op. oeHa Ha MPBOM
KOJIOKBUjyMY
arctg X
1. a) WM3pauyHaru UHTErpa: 22 dx

(x-2)

. arctgl
0) W3pauyHaTu maTé MHTETPAJ WM YCTAHOBUTH HETOBY JUBEPICHIIN]Y: ( 2)22 dx

—00 X p—

2. W3padyHaTu 3apeMUHy pOTAIIMOHOT Teja HACTAIOT POTAlKjoM (BHUrype OrpaHHYCHE JIHHUjaMa:
/ .1
y=,Jarcsin=, y=0,x=1, x=2, oko X- oce.
X

3. Uspauynaru: I I (x> —2xy + y*)e""*dxdy, rme je D mapanenorpaM orpaHuueH mpaBama
D

y=Xx+1 y=X+2,y=-3Xx u y=-3Xx+2.



rpyna 3 05.06.2010.

APYI'N KOJTIOKBHJYM U3 MATEMATHKE 2

UME U NIpe3UMe 0poj uHIeKca Op. moeHa Ha MPBOM
KOJIOKBU]YMY

In(x* +9)

1. a) UspauyHatu uHTErpa: I (x_3)"

. s In(x® +9)
0) WM3pauyHatu gaTv HHTErpal UM YCTAHOBUTU H-ETOBY JAUBEPIEHIIN]Y: L W
X —

. . 1
2. U3pauyHaTtH MOBPIIKHY POTAIIMOHE TIOBPIIX JOOUjEHE POTALM]jOM KPHBE Y =€ " + Ze Y, 0<x<1,

OKO X - Ooce.

2
, 2
3. Wspauynaru: ” ycos(x2 +4x+y? +4)5 dxdy, raeje D={(x,y):(x+ 2)2 +y?< (1]3 , y >0}
D

rpyna 4 05.06.2010.

APYI'N KOJIOKBUJYM U3 MATEMATHKE 2

M€ U TIPE3UMe Opoj uHIEKCa Op. moeHa Ha TPBOM
KOJIOKBH]YMY
X
arctg 3
1. a) WspauyHatu mHTETpa: dx.
) Uspauy par: | s
., arctg X
0) W3pauyHatu JaTv MHTETPAT UM YCTAHOBHUTU H-ETOBY JUBEPICHIIN]Y: 0 3)32 dx
X+

2. VspauyHaTu QyxuHy JyKa KpuBe 3ajate mapamerapeki: X(t) =tsint, y(t)=tcost, V2 <t<2/6.
3. Uspauynaru: I J sin(2y + x)-e’>dxdy, raeje D mapanenorpam orpaHuyeH HpasBama
D

X X
=2X, y=2(xx+1), y=—— =——4+—.
y y=2(x+1),y , Y=oy



1. TPYIIA II KonmokBujym nuz MATEMATURE 2 03.06.2011.

IIpesume u ume : , Opoj uHmekca :

sin 2x

sin? x

1. Uspauysaru: /(x +3)- dz.

3x + 2
(x —1) (22 +4)
(z > 2). VMspauyHaTtu 3a0peMUHy HACTAJOT TEJA.

2. durypa kojy orpaHudaBajy KpuBa Yy = u npase ¢ = 2, y = 0 porupa OKO z-oce

1 2 2
3. UspauynaTu: // AMENVIHY 4 dy, rae je D = {(z,y)] 2 +y? <1,z <0,y >0},
D

2. TPYTIA IT RonoxkBujym n3 MATEMATURE 2 03.06.2011.
IIpesume u ume : , Opoj uHmekca :
2 1
1. Uspauysaru: /(x +1)- % dz.
cos* x
. . z—3
2. UVspauynatu nopmuHy Gurype Kojy OrpaHNYaBajy KpUBa Yy = 713 nuunpase y =0, x = -9 u
x
r=-3.

3. Nzpauynaru: V2T Y g, dy, rme je D mapesesorpaM OrpaHUYEH IpaBaMa:

1), vm=

2r—y—1=0, 22—-y—9=0, 2z4+y—1=0, 2z4+y—4=0.



3. TPYIIA II KonmokBujym nuz MATEMATURE 2 03.06.2011.

IIpesume u ume : , Opoj uHmekca :

in 2
1. M3pauynaru: /(x -2)- 75111490 dz.
costx

132+ 3
(x —3) (22 -9)

(z > 4). MspauyHaTtu 3a0peMuHy HACTAJOT TEJA.

2. durypa kojy orpaHudaBajy KpuBa Yy = u npaBe ¢ =4, y = 0 porupa OKO z-oce

In /22 4 y2 —|—y 2242
3. Uspauynaru: B drdy, rne je D = {(z,y)| 4 <2? +y? < 9,2 <y <3z}
x

4. TPYTIA IT KonokBujym nz MATEMATURE 2 03.06.2011.
IIpesume u ume : , Opoj uHmekca :

1- 2
1. Uspauynaru: /(m -1)- %

T+ 2
—9’

2. M3pauysatu noBpmuHy (GUrype KOjy OrpaHndaBajy KpUBa y = nnpase y =0, x =2u x =6.

3. NzpauynaTu: // Bz +y) -e*dxrdy, rme je D mapesenorpaM OrpaHUYeH MPaBAMA:
D

y=-3r—-1, y=-3z+1, y=2-3, y=x—1.



5. TPYIIA II KonmokBujym nuz MATEMATURE 2 03.06.2011.

IIpesume u ume : , Opoj uHmekca :

cos2x — 1

sin z

1. Uspauynaru: /(x -3)- dex.

16z + 6
(z+2)(x2+9)

(z < —=3). Vspauynatu 3anpeMuHy HACTAJOT TEJA.

2. durypa kKojy orpaHuvaBajy KpuBa Yy = u mpaBe * = —3, Yy = 0 porupa oko x-oce

2 2
3. Mspauynaru: // e\/x t224+ 97+ 1404y, rae je D={(z,y)| 1< (x+1)2+y*<4,2>—-1,y>0}.
D

6. TPYIIA II KonmokBujym nuz MATEMATURE 2 03.06.2011.

IIpesume u ume : , Opoj uHmekca :

1+ cos2x

sin? z

1. Uspauynaru: /(9: +2)- dz.

z+4
2. V3pauyHaTty DOBpmUHY GUIype KOjy OrpaHUYaBajy KpUBa Y = + 7 nnpaBey =0, x =4 ux=12.
\ = =

2% — 2xy + y? .
3. Nzpauynaru: // R In(z + 2y)dedy, rzme je D mapenenorpam OorpaHudeH IpaBaMa:
D x Y

—z4+y—1=0, —z+y+2=0, z4+2y—e=0, z+2y—e?=0.



1. TPYIIA Ipyru xkomokBujym nz3 MATEMATUKE 2 11.6.2012.

IIpesume u ume Opoj mHIEKCA

1. a) (25 noena) Mspauynaru uaTErpas

/(lfx)zdx.

6) (10 noena) VcuuraTy KOHBEPIreHIN]y UHTErPAJa
oo
/ _VE de.
1 (I+x)?

2. (30 noena) V3pauyHaTy 3ampeMUHY DPOTAIMOHOD TeJa HACTAJOT POTAIMjOM (UIype OrpPAHUYEHe

KpUBaMa
1 2w

v= V2 Fcosz’ 4

OKO T-o0ce.

3. (35 noena) Mspauynatu

In(z? — 2 241

roe je D={(z,y): y<zx<y+1, 0<2z+3y<2}.

HATIOMEHA: Konoksujym tpaje 2 cara. TokoM KOJOKBUjyMa HUje MO3BOJLEHO HAMYMITAHE YUUOHUIE.
3abpamen je pasropop Mebhy cTymenTrMa Kao u ynorpeba KajlKyIaTopa, MOOMIHUX TeaedoHa U OCTAINX
cpencTaBa 3a KOMYHUKAIU]Y.



2. TPYIIA Ipyru xkomokBujym nz3 MATEMATUKE 2 11.6.2012.

IIpesume u ume Opoj mHIEKCA

1. a) (25 noena) Mspauynaru uaTErpas

1 1
/ s In(1 + 5) dz.

6) (10 noena) VlciuraTn KOHBEPTEHIN]Y MHTETPAJIA

3

<1 1
/ In(1+4 —)dz.
1 :I;

2. (30 noena) VIspauynaTu ny:KWHY JIyKa KpUBe 3aIaTe MapaMeTapCKU

z(t) =In(1 +t%), y(t) = 2arctgt —2t+7, 0<t <

wl

3. (35 noena) Nzpauynaru

//D (2% +y*) de dy,

2 y2
+ <L e>0,y>0).

8

rae je D ={(z,y): T

[=p)

HAITOMEHA: KosokBujym tpaje 2 cara. TOKOM KOJIOKBUjyMa HUj€ JO3BOJHEHO HANYIITAHE YUUOHUILE.
3abpamen je pasropop Meby cTymeHTHMa Kao u ynorpeba KajKyIaTopa, MOOMIIHUX TeaedOoHa U OCTAIUX
cpencTaBa 3a KOMYHUKAIU]Y.



3. TPYIIA Ipyru xkomokBujym nz3 MATEMATUKE 2 11.6.2012.

IIpesume u ume Opoj mHIEKCA

1. a) (25 noena) Mspauynaru uaTErpas

| e

6) (10 noena) VlciuraTn KOHBEPTEHNN]Y MHTETPAJIA

[O Wermy s

2. (30 noena) Vspauysmatu 3ampeMuHy POTALMOHOI TeJa HACTAJIOr DPOTANUjOM (QUIyDE OTPAHUYECHE
KpUBaMa

1
V= s !

™
—0, .T—O7 ZL'—Z

OKO T-o0ce.

3. (35 noena) VIspauynatu

rae je D={(z,y) ;e —9<y<ez -3, ——

HAITOMEHA: KosokBujym Tpaje 2 cara. TOKOM KOJIOKBUjyMa HUj€ JO3BOJHEHO HANYIITAHE YUUOHUIE.
3abpameH je pasrosop MeDy cTrynerTrMa kKao n ynorpeba KaJKyjIaTopa, MOOMIHUX Teae(OHA U OCTAJIMIX
cpencraBa 3a KOMYHUKAIA]Y.



4. TPYTIA Ipyru xkomokBujym nz3 MATEMATUKE 2 11.6.2012.

IIpesume u ume Opoj mHIEKCA

1. a) (25 noena) Mspauynaru uaTErpas

/#arctgxdm
(z —2)? '

6) (10 noena) VlcnuraTn KOHBEPTEHNN]Y MHTETPAJIA

/00 1 tgxd
——— arctgx dx.
3 (v—-2)2

2. (30 noena) Vizpauysaru NOBPIIMHY HOBPIIM HACTAJE POTALX]OM KDUBE

T
Y = COS T, 0<x<§

OKO T-0ce.

3. (35 noena) Vspauynatu

/2 2
// zeV? Ty dz dy,
D

rae je D= {(z,y): 1<2? +9y> <4, 0<y<av3 }.

HATIOMEHA: Komoksujym Tpaje 2 cara. TOKOM KOJIOKBUjyMa HUje MO3BOJLEHO HAMYMITAHE YUUOHUIE.
3abpamen je pasrosop mebhy crymerTrMa kao u ynorpeba KaJIKyIaTopa, MOOMIHUX Teae(OHA 1 OCTAIUX
cpencTaBa 3a KOMYHUKALU]Y.



5. TPYIIA Ipyru xkomokBujym nz3 MATEMATUKE 2 11.6.2012.

IIpesume u ume Opoj mHIEKCA

1. a) (25 noena) Mspauynaru uaTErpas
/ dx
22(1+ )

6) (10 noena) VicnuraTy KOHBEPTEHIU]y UHTETPAJIA

2. (30 noena) VizpauynaTu NOBPIIMHY MOBPIIMA HACTAJIE POTAILN]OM KDUBE

1
yzisin%c, nggg

OKO T-0ce.

3. (35 noena) VIspauynatu

// (m2+y+4)dxdy,
D

rae je D ={(z,y): (=1’ + (y+4)* <4, y>—4, 2 >1}.

HAIIOMEHA: KomokBujym Tpaje 2 cara. IIpBux car BpeMeHa HIUje NO3BO/LEHO HAMYMITAHE YUUOHUIE.
3abpamen je pa3rosop MeDy crymeHTrMa ka0 u ynorpeba KalkyIaTopa, MOOMIHUAX TeaeOHA U OCTAINAX
cpencraBa 3a KOMYHUKAIA]Y.



6. TPYIIA Ipyru xkomokBujym nz3 MATEMATUKE 2 11.6.2012.

IIpesume u ume Opoj mHIEKCA

1. a) (25 noena) Mspauynaru uaTErpas

x
m arctg rdx.

6) (10 noena) VlciuraTn KOHBEPTEHNN]Y MHTETPAJIA

° x
m arctg zdz.
0

2. (30 noena) Vispauynaru nysKUHY JIyKa KPUBE

3. (35 noena) Mspauynatu

T+ 2y
t —y)dxd
//[)m2+4y2+4xy+2 gz —y)dz dy,

roe je D={(z,y): 0<2z—y<—, 0<z+2y<1}.

I

HATIOMEHA: Kosoksujym Tpaje 2 cara. IIpBux car BpeMeHa HUje MO3BOJLEHO HAMYIITAHE YUUOHUIIE.
3abpamen je pasrosop MeDy crymeHTrMa Kao 1 ynoTpeda KaJKyIaTopa, MOOUIHUX TeJe(POHA U OCTATIUX
cpencTaBa 3a KOMYHUKAI]Y.



1. TPYTIA 2. KOJIOKBNJYM U3 MATEMATURE 2 12.06.2013.

IIpesume u ume : , Opoj uHmekca :
2z —5
1. (7 "nu : ———= Inzdz.
(7 noena) Ispauynatu / 517 nzdx
. 1, 1
2. (8 noena) VIapauyHaTn MOBPIMUHY IOBPIIU HACTAJIE DOTAIM]OM KPUBE T = Zy -5 Iny; 1 <y<e, oko
Oy oce.

3. (8 noena) Vzpauynaru:

3
// %dxdy,
D
¥

rae je D = {(z,y) : 2> +y* <9, —2v/3 <y <0}

2. TPYTIA 2. KOJIOKBNJYM N3 MATEMATURKE 2 12.06.2013.

IIpesume u ume : , Opoj mHIEKCA :

dx

1. (7 n0€Ha) I/I3paIIyHa,TI/I: /m

2. (8 noena) VIzpauyHaTu 3anpeMuHy Tesa HACTAJIOL POTAIUjOM (GUIypPe OrPAHUYEHE KPUBOM
y = zvarcsinz u npaBama y =0 u x = 1, oko Oz oce.

3. (8 noena) Vzpauynaru:
/ / (w = y)e™ PV dg dy,
D

rzae je D mapamesorpam orpaHndes mpasama: = —y — V2 =02 —y—2=0,r+y=0,2+y+1=0.



3. TPYTIA 2. KOJIOKBNJYM U3 MATEMATURE 2 12.06.2013.

IIpesume u ume : , Opoj uHmekca :

2 3
1. (7 noena) VIspauynaru: /mlnxdx.

2. (8 noena) Vispauynaru nysxumy syka kpuse: y = Va2 — 16 — 4y/21n(x + /22 — 16), 3a 4 <z < 5.

3
// x—zdxdy,
DY

rae je D = {(z,y) : 2?2 + 3% <3,0< 2 < yV3}.

3. (8 noena) Nzpauynaru:

4. TPYTIA 2. KOJIOKBUJYM U3 MATEMATURE 2 12.06.2013.

IIpesume u ume : , Opoj uHmekca :

dx

1. (7 noena) N3pa aTu: —_ .
( ) Vspasaynari /(2—sinx)cosx

2. (8 noena) VIspauyHaTu 3aIpeMUHy TeJIa HACTAJIOT POTAIMjOM PUTYPe OrPAHUYEHEe KPUBOM ¥ = 1/ Sin &

s s
anaBaMay:01/Ix:§;0<x<§,01<0 Oz oce.

// eVaty—2z+y dod
- — aray,
D VTTY

rme je D mapasenorpaMm orpanuder npaBama: 2z —y =02z —y+1=0,z+y—1=0,2+y—4=0.

3. (8 noena) Nzpauynaru:



5. TPYTIA 2. KOJIOKBNJYM U3 MATEMATURE 2 12.06.2013.

IIpesume u ume : , Opoj uHmekca :

.2
s +3
1. (7 noena) Mspauyuaru: /%dx
cos’ x

2. (8 noena) VI3pauynatu 3ampeMuHy Teja HACTAJIOT POTANUjOM (QUIype OrPAHMYEHE KPUBOM

/ 1 1
Yy=x 31n1+xanaBaMayzo,x:OMx:§,OKoOxoce.
-

3. (8 noena) Mzpauyuaru:
3
// Tty arctg(w —y)dzdy,

1+ (x—y

rae je D mapaesorpanm orpaHuder mpasama: y = —3z+ 1, y=—-3z+V3, y=x, y=x — 1.

6. TPYIIA 2. KOJIOKBNJYM N3 MATEMATHURKE 2 12.06.2013.
IIpesume u ume : , Opoj uHIeKca :
1. (7 noena) Nspauyunaru: /(éli(:;:r;x)dx'

2. (8 noena) VIzpauyHatu OyKUHY JIyKa KPUBE AaTe y IapaMeTapCKOM OOJIUKY:

4
x(t) = (2t? — 1) cos 2t — 2tsin 2¢t, y(t) = (2t2 — 1) sin 2t + 2t cos 2t — §t3; 0<t< .

3. (8 noena) Vzpauynaru:

// x?_'_y Vm2+y dxdy)

rae je D= {(z,y): 1<2? +y?<e > 0}.



7. TPYTIA 2. KOJIOKBNJYM U3 MATEMATURE 2 12.06.2013.

IIpesume u ume : , Opoj uHmekca :

.2
s +3
1. (7 noena) Mspauyuaru: /%dx
cos’ x

2. (8 noena) VI3pauynatu 3ampeMuHy Teja HACTAJIOT POTANUjOM (QUIype OrPAHMYEHE KPUBOM

/ 1 1
Yy=x 31n1+xanaBaMayzo,x:OMx:§,OKoOxoce.
-

3. (8 noena) Mzpauyuaru:
3
// Tty arctg(w —y)dzdy,

1+ (x—y

rae je D mapaesorpanm orpaHuder mpasama: y = —3z+ 1, y=—-3z+V3, y=x, y=x — 1.

8. TPYIIA 2. KOJIOKBNJYM N3 MATEMATHURKE 2 12.06.2013.
IIpesume u ume : , Opoj uHIeKca :
1. (7 noena) Nspauyunaru: /(éli(:;:r;x)dx'

2. (8 noena) VIzpauyHatu OyKUHY JIyKa KPUBE AaTe y IapaMeTapCKOM OOJIUKY:

4
x(t) = (2t? — 1) cos 2t — 2tsin 2¢t, y(t) = (2t2 — 1) sin 2t + 2t cos 2t — §t3; 0<t< .

3. (8 noena) Vzpauynaru:

// x?_'_y Vm2+y dxdy)

rae je D= {(z,y): 1<2? +y?<e > 0}.



1. TPYTIA 2. RKOJIOKBNJYM U3 MATEMATUEKE 2 16.06.2014.

IIpesnme u ume : , bpoj mHmekca :

In(z? —z+1)

dx.
23

1. (6 noena) Vispauynaru: /

3
2. (7 noena) VI3pauyHaTu HOBPIIMHY NOBPIIM HACTAJE POTALUjOM KPUBE Y = ? 0<z<V3, oko Ox
oce.

3. (7 noena) zpauynaru:

// (z +1)2eV@* 2041 4 qy,
D

rae je D ={(z,y): (z+1)?+y? <4,y >z >0}

2. TPYIIA 2. KOJIOKBNJYM N3 MATEMATHUERE 2 16.06.2014.
IIpesunme u ume : , Opoj mHmekca :
1. (6 noena) Vspauynaru: / 2l _'1_ :—:llr?;+ 2’ 2) dz.

2. (7 noena) VIapauyHaTtyu 3aIpeMUHY TeJa HACTAJIOr POTAIjOM (PUIype OrpAHUUYEHEe KPUBOM
1

s
= ——unpaBamMa y =0, 2 =0 u £ = — oro Oz oce.
sinx + cos T 4

3. (7 noena) spauynarn:
// e?* 3 arctg(2z + 2y + 1) dz dy,
D

. 1 3+ 3y
FﬂeJeD={(I,y):—§—y<x\—y, 5 STS }-



MATEMATUERA 2

JHpyru xonoksujym (16.6.2014) - T'pymna 3

6e%* — 3e”
1. Vspauynatn / A= e 7)(e = 1) dx.

1

2. V3spauysapu moBpmuHy (Urype OorpaHUYEHE KPUBOM Y = ﬁ,
cosT —sinx

opaBaMa T =

3
Iﬂ-, =7 u Or ocoMm.
Va2 +y? . 2., .2 z
3. Uzpauynaru = —— " dady, rue je D {(z,y) 1<t 49" <9, 0< =< y}
\/xz—&—y 2

MATEMATUEKA 2

Ipyru xonokxsujym (16.6.2014) - I'pymna 4

S+ 2
1. Uspauynaru dx
pasy Va(Vr+ D@ +1)

1 1 1
2. N3pauynartu my:KuHy JyKa KpUBE T = t? cos e Yy = t? sin n 3a 3 <t < V2.

3. Uzpauynaru // 5 sin(5x + y)dzdy, rae je
D

D{(%y) rrxt+l<y<az+2, —5x§y§75x+g}.



8. TPYIIA 2. KOJIOKBUJYM N3 MATEMATURE 2 | 16.06.2014.

[Ipesnme u nme : &Qé\ ¢ H’ ena , 6poj mazmeKca : __'{15@ 1%

Yz + 2
EVE+ DD

1. (6 noena) I3pauynaru:

2. (7 noena) VI3pauyHaTy Dy»KUHY JIyKa KpDUBE HaTe y IapPaMeTapCKOM OOJuKY:

1 1
z= tcos-t—,y—t2sm— 5 <t< V2.

3. (7 noena) Vspauynaru:
y? 2172
// ln T +y nily:
Va? +y?

roe je D={(z,y) : 1<2? +42°<9,2>0,y>0,

\/g<y}




1. TPYTIA MATEMATUEKA 2 11.06.2015.

Wme u npesume : , Opoj unnekca :

ViTT

1. Onpenuru: /
—5:E

N . . . _ -2 2 . T
2. M3pauyHnaTu 3alpeMyHy Tesa KOje HacTaje POTanmjoM Kpuse y = /z sin”(z?) oko z-oce 32 0 < x < \/g

3. Uzpauynarn:

//D(x~y)21n(y+ V2 +1)dzdy,

rzae je D mapaJsiesorpam orpaHuYeH mpaBama: Yy = I — V2, y=z—-2,y=0,y= NCY

2. TPYTIA MATEMATUEKA 2 11.06.2015.

Wme u npesume : , Opoj mHnekca :

1
1. Onpemuru: /— In? (\/E) —9dz

x

2. WspauynaTtu aysuny jyka kpuse y = In(l —22?) 3a 0< z < 3

// $2+y drdy.

rae je D={(z,y) ER*|1 <2 +y* <e?, z<y< 3z}

3. Mzpauynaru:




3. TPYIIA MATEMATUEKA 2 11.06.2015.

Nme u mpe3une : , 6poj uHIeKca :

eV® d
1. Oapenurn: / VT (e2VE — 2eVT 4 5)2 :

1
2. 3pauyHatu ny:KUHY JIyKa KpUBE Y = g\/:?(:L —3)3al<z<9.

3. Uzpauynaru:

1
5 dx dy,

// V=22 + (y+ 1)2 - eVED2H@WHD? aretg er
- —

rae je D={(z,y) e R?|2? +y?> — 40 +2y+1<0,y> -1,z >2 1}~

4. TPYTIA MATEMATUEKA 2 11.06.2015.
Vme u mpe3ume : , O6poj nnmekca :

zIlnvz? +1
1. Onpenurn: /m)z—dm

2. M3pauynartu 3ampeMuHy TeJsia KOje HacTaje POTALMjOM KPUBE Y = oko z-oce 3a 0 <z <

k!

cos3 x

3. Uzpauynaru:

// (922 + 4z/2) 72 (evg”z“yz n e—v-‘”"’“yz)_l dz dy,
D

rae je D = {(x,y) € R?| 922 + 4y? < 36, z > 0, y > 0}.
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